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Πεξίιεςε  

 

 

Σν ζρνιηθφ εγρεηξίδην, απνηειεί έλα πνιχ ζεκαληηθφ εξγαιείν θαη ζε νξηζκέλεο 

πεξηπηψζεηο ην απνθιεηζηηθφ κέζν γηα ηελ ππνζηήξημε ηεο δηδαζθαιίαο θαη ηεο 

κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ. Οθείιεη ινηπφλ λα πξνζθέξεη θαηλνηφκνπο πφξνπο θαη ε 

εγγελήο πξφζεζε ηεο ρξήζεο ηνπ πξέπεη λα είλαη ε ππνζηήξημε ηεο δηδαζθαιίαο θαη 

ηεο κάζεζεο. Μηα  εξγαζία είλαη νπζηαζηηθή φηαλ ζθνπφο ηεο είλαη λα παξσζήζεη 

ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο ζε κηα ζεηξά ιχζεσλ, φπνπ θαζεκία ρξεζηκνπνηεί θαη 

δηαθνξεηηθέο πηπρέο ηεο καζεκαηηθήο δνκήο ηνπ δηδαθηηθνχ ζηφρνπ, έηζη ζην ηέινο 

ηνπ καζήκαηνο ην ελδηαθέξνλ θαη ε πξνζνρή ησλ καζεηψλ/ηξηψλ ζηξέθεηαη ζηα 

νπζηαζηηθά καζεκαηηθά, ηα νπνία πξνθχπηνπλ σο ζπληζηψζα ησλ δηαθνξεηηθψλ 

πηπρψλ. Οη δξαζηεξηφηεηεο απηέο κνηάδνπλ πνιχ κε ηα πξνβιήκαηα πνπ κπνξεί λα 

ζπλαληήζεη θάπνηνο ζηελ θαζεκεξηλή δσή  θνπφο απηήο ηεο κειέηεο είλαη ε 

θαηαγξαθή θαη ε αλάιπζε ησλ πξνβιεκάησλ κε πιαίζην ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ 

Α΄, Γ΄ θαη Δ΄ ηάμεσλ ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ. Σα πιαηζησκέλα πξνβιήκαηα 

αλαιχζεθαλ άιινηε κε βάζε ηνλ ηχπν ηνπ πιαηζίνπ, άιινηε κε βάζε ηελ πιεξνθνξία 

πνπ παξέρεηαη αιιά θαη ηνλ ηχπν ηεο γλσζηηθήο απαίηεζεο.  Βξέζεθε πσο παξά ην 

γεγνλφο πσο ζεκαληηθφ πιήζνο ησλ πξνβιεκάησλ είλαη πιαηζησκέλα, γίλεηαη κε 

ηξφπν πνπ δελ πξνσζείηαη ε  ζχλδεζε θαη ν ζπιινγηζκφο ησλ καζεηψλ/ηξηψλ ζε 

ζρέζε κε ηηο καζεκαηηθέο έλλνηεο.  

 

Λέμεηο θιεηδηά: ζρνιηθά εγρεηξίδηα, πξνβιήκαηα κε πιαίζην, δξαζηεξηφηεηεο, 

καζεκαηηθέο έλλνηεο 
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ΚΔΦΑΛΑΙΟ 1 

 

 

ρνιηθά εγρεηξίδηα θαη Μαζεκαηηθά 

 

 

Πεξίιεςε 

ην θεθάιαην απηφ επηρεηξείηαη κηα βηβιηνγξαθηθή αλαζθφπεζε, πνπ ζηφρνο ηεο είλαη 

λα αλαδεηρζεί ε ζπνπδαηφηεηα ηνπο ζρνιηθνχ εγρεηξηδίνπ σο εξγαιείν δηδαζθαιίαο 

θαη κάζεζεο. ηε ζπλέρεηα γίλεηαη αλαθνξά  ζηα αλαιπηηθά πξνγξάκκαηα ζπνπδψλ 

(Α.Π..) 2003 πάλσ ζηα νπνία βαζίζηεθαλ νη ζπγγξαθείο ησλ καζεκαηηθψλ 

εγρεηξηδίσλ πνπ ζα κειεηήζνπκε. Δπίζεο ηνλίδνληαη, ηδηαίηεξα, νη ζηφρνη θαη ηα 

ραξαθηεξηζηηθά πνπ πξέπεη λα έρεη έλα ζχγρξνλν ζρνιηθφ εγρεηξίδην. ηε ζπλέρεηα 

παξνπζηάδνληαη ηα πιαηζησκέλα πξνβιήκαηα σο δξαζηεξηφηεηεο πςίζηεο ζεκαζίαο 

γηα ηελ νπζηαζηηθή θαηαλφεζε ησλ καζεκαηηθψλ. Αθφκα παξαηίζεηαη πιήζνο 

εξεπλψλ ζρεηηθά κε ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα. Άιιεο θαηαπηάλνληαη κε ην πεξηερφκελν 

απηψλ, άιιεο κε ηελ ρξήζε ηνπο απφ εθπαηδεπηηθνχο θαη καζεηέο/ηξηεο θαη άιιεο κε 

ηελ κειέηε ησλ πξνβιεκάησλ ζε πιαίζην. ην θιείζηκν ηνπ θεθαιαίνπ παξαηίζεληαη 

ν ζθνπφο θαζψο θαη ηα εξεπλεηηθά εξσηήκαηα ηεο παξνχζαο έξεπλαο. 
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Δηζαγσγή 

 

 

Σα ζρνιηθά εγρεηξίδηα, απνηεινχλ έλα πνιχ ζεκαληηθφ εξγαιείν θαη ζε νξηζκέλεο 

πεξηπηψζεηο ην απνθιεηζηηθφ κέζν γηα ηελ ππνζηήξημε ηεο δηδαζθαιίαο θαη ηεο 

κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ ζε πνιιέο ρψξεο (Fan & Zhu, 2007; Newton & Newton, 

2007; θνπκπνπξδή, 2014; Μαζηξνγηάλλεο, 2015) θαη ηπγράλνπλ απμεκέλεο 

πξνζνρήο απφ ηε δηεζλή εθπαηδεπηηθή θνηλφηεηα ηηο δχν ηειεπηαίεο 

δεθαεηίεο.Οθείινπλ πεξίπνπ λα είλαη κηα έθθξαζε ηνπ πξνηεηλφκελνπ αλαιπηηθνχ 

πξνγξάκκαηνο ζπνπδψλ, φπνπ αληηθαηνπηξίδνληαη νη ζηφρνη θαη ην αληηθείκελν ηεο 

καζεκαηηθήο γλψζεο, πνπ πξννξίδεηαη γηα δηδαζθαιία θαη κάζεζε ζε εζληθφ ή ζε 

πεξηθεξεηαθφ επίπεδν (Mesa, 2004). 

ην ρψξν ηεο Διιεληθήο Δθπαίδεπζεο ην ζρνιηθφ εγρεηξίδην θαίλεηαη λα έρεη 

θεθαιαηψδε ζεκαζία  απνηειψληαο ηνλ θχξην κνριφ θαη ην έξεηζκα ηεο δηδαθηηθήο 

θαη καζεζηαθήο δηαδηθαζίαο. Αξρηθά νξγαλψλεη ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν ν 

εθπαηδεπηηθφο ζα θαζνξίζεη ηελ αθνινπζία ησλ ζεκάησλ ηεο χιεο, ζηε ζπλέρεηα 

παξνπζηάδεη ην πεξηερφκελν πνπ ζα δηδαρζεί ζηνπο/ζηηο καζεηέο/ηξηεο θαη ηέινο 

θαζνξίδεη ηηο δξαζηεξηφηεηεο (Ξσρέιιεο, 2005; Reys, Reys, & Chavez, 2004). 

Δπεξεάδεη, δειαδή, ην ηη καζαίλνπλ νη καζεηέο/ηξηεο θαη κε πνηνλ ηξφπν θαηαθηνχλ 

ηε γλψζε κέζα απφ απηφ, αιιά θαη ην ηη δηδάζθνπλ νη εθπαηδεπηηθνί θαη κε πνηνλ 

ηξφπν (Ogan-Bekiroglou, 2007). 

 

Οη εθπαηδεπηηθνί θαίλεηαη φηη ζηεξίδνληαη ζηα βηβιία πεξηζζφηεξν απφ φζν 

πηζηεχνπλ θαη ηνπο παξέρεηαη κηα ζπγθεθξηκέλε θαηεχζπλζε απφ ηελ νπνία ιίγνη/εο 

απνθιίλνπλ ζε ζεκαληηθφ βαζκφ (Tyson & Woodward, 1989), θαζψο ηα εγρεηξίδηα 

απνηεινχλ γη’ απηνχο/έο ηελ θχξηα πεγή γλψζεο σο πξνο ην πεξηερφκελν (Garner, 

1992. Jo & Bednarz, 2009). Τπάξρνπλ πνιινί ιφγνη πνπ δηθαηνινγνχλ απηήλ ηελ 

εμάξηεζε ησλ εθπαηδεπηηθψλ απφ ην εγρεηξίδην, αλάκεζα ζηνπο νπνίνπο αλαθέξνληαη 

ε απνηειεζκαηηθφηεηα ζηε πξνεηνηκαζία θαη ε επθνιία ζηε ρξήζε (Elsaleh, 2010). 

εκαληηθφο αξηζκφο εθπαηδεπηηθψλ ζεσξνχλ ην εγρεηξίδην σο ηελ θπξίαξρε έθθξαζε 

ηνπ αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο, ην νπνίν πξέπεη λα εθαξκφζνπλ (Mesa, 2004; Organ-
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Bekiroglou, 2007). Σελ άπνςε απηή εληζρχνπλ θαη νη Hedrick, Harmon & Linerode 

(2004), νη νπνίνη αλαθέξνπλ φηη ην κεγαιχηεξν κέξνο ηνπ δηδαθηηθνχ ρξφλνπ κέζα 

ζηελ ηάμε αθηεξψλεηαη απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο ζην εγρεηξίδην, νη εξγαζίεο γηα ην 

ζπίηη είλαη πξνζαλαηνιηζκέλεο ζην πεξηερφκελν ησλ εγρεηξηδίσλ, ελψ νη δηδαθηηθέο 

επηινγέο ζηεξίδνληαη ζπλήζσο ζ’ απηά. 

 

Γηαηππψλεηαη ε άπνςε φηη νη καζεηέο/ηξηεο ληψζνπλ πεξηζζφηεξε αζθάιεηα έρνληαο 

έλα ζρνιηθφ βηβιίν σο ζεκείν αλαθνξάο, γηαηί ηνπο επηζεκαίλνληαη ζεκαληηθέο 

έλλνηεο, ηνπο παξέρεηαη θαζνδήγεζε ζρεηηθά κε ηηο δξαζηεξηφηεηεο, ηνπο 

θνηλνπνηνχληαη νη καζεζηαθνί ζηφρνη ζηε κειέηε ελφο ζπγθεθξηκέλνπ καζήκαηνο 

(Ogan-Bekiroglou, 2007), απνηειεί ηελ θχξηα πεγή απφ ηελ νπνία αληινχλ 

πιεξνθνξίεο θαη ηνπο πξνζθέξεη πιηθφ πνπ είλαη απηφλνκν, έγθπξν θαη απνδεθηφ απ’ 

φινπο, ην νπνίν κπνξνχλ λα ην επεμεξγαζηνχλ ρσξίο λα αληηκεησπίζνπλ ηδηαίηεξεο 

δπζθνιίεο (Μπνλίδεο, 2005). Καηά ζπλέπεηα, ην ζρνιηθφ εγρεηξίδην θαηεπζχλεη 

ηνλ/ηελ καζεηή/ηξηα ζηε δηαδηθαζία ηε κάζεζεο, πξνσζεί ηελ εκπέδσζε ηεο λέαο 

γλψζεο θαη ηνπ δεκηνπξγεί θίλεηξα γηα κάζεζε (Ξσρέιιεο, 2005). 

 

Πξηλ απφ ηελ δεθαεηία ηνπ 1980, ε έξεπλα ζρεηηθά κε ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ήηαλ 

πεξηνξηζκέλε. Έλαο απφ ηνπο ιφγνπο γηα ην γεγνλφο απηφ, ήηαλ φηη κάιινλ 

ππνηηκήζεθε ε ζρέζε κεηαμχ ηνπ πεξηερνκέλνπ θαη ηεο δνκήο ηνπο αθ’ ελφο, θαη ησλ 

καζεζηαθψλ ζπκπεξηθνξψλ ησλ καζεηψλ/ηξηψλ αθ’ εηέξνπ, κε ην ζθεπηηθφ φηη νη 

δάζθαινη δηακεζνιαβνχλ κεηαμχ ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ θαη ηεο κάζεζεο απφ 

ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο. Θεσξήζεθε έηζη, φηη ε αλάιπζε ηνπ πεξηερνκέλνπ ησλ 

εγρεηξηδίσλ δελ έρεη λα πξνζθέξεη ζεκαληηθέο πιεξνθνξίεο πνπ αθνξνχλ ηελ 

δηαδηθαζία κάζεζεο. πλέπεηα απηνχ ήηαλ, νη εξεπλεηέο λα ζηξαθνχλ, θπξίσο, ζηελ 

δηεξεχλεζε ησλ καζεκαηηθψλ θαη παηδαγσγηθψλ ηθαλνηήησλ ησλ δαζθάισλ, ππφ ηελ 

επηθξαηνχζα άπνςε, φηη έλαο θαηεξηηζκέλνο δάζθαινο, ηφζν παηδαγσγηθά, φζν θαη 

καζεκαηηθά, είλαη ζε ζέζε λα ρξεζηκνπνηήζεη ην εγρεηξίδην κε θξηηηθφ θαη επέιηθην 

ηξφπν (Κνιέδα, 2017). 

ήκεξα πηα εγθαηαιείπεηαη ε άπνςε απηή, αξθεηνί εξεπλεηέο ζηξέθνπλ ην 

ελδηαθέξνλ ηνπο πξνο ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα θαη ηα  απνηειέζκαηα δείρλνπλ φηη ε 

πνηφηεηα ησλ εγρεηξηδίσλ έρεη επίδξαζε ζηελ πνηφηεηα ηεο κάζεζεο (Κνιέδα, 2017). 

Σα εγρεηξίδηα απνηεινχλ ηνλ ελδηάκεζν θξίθν κεηαμχ ηνπ Αλαιπηηθνχ Πξνγξάκκαηνο 
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θαη ηεο παηδαγσγηθήο πξαθηηθήο πνπ αθνινπζείηαη απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ ζηελ ηάμε 

(Καθνχζε, θνπκπνπξδή, & Σάηζεο, 2009). 

 

1. Αλαιπηηθά πξνγξάκκαηα ζπνπδώλ καζεκαηηθώλ θαη ζρνιηθά εγρεηξίδηα 

ζηελ Διιάδα 

Σα Πξνγξάκκαηα πνπδψλ ζηελ ειιεληθή εθπαίδεπζε, κέρξη ην 1997, παξέκεηλαλ 

παξαδνζηαθά, παξά ηηο αιιεπάιιειεο κεηαξξπζκίζεηο (Νηαξαδήκνο, 2015). Καηά ηελ 

πεξίνδν 1997-2003, επηρεηξήζεθαλ αιιαγέο, έηζη ψζηε ηα Π.. λα απνθηήζνπλ 

ζηαδηαθά ραξαθηήξα επέιηθησλ πξνγξακκάησλ, κε ζηφρν λα αληηκεησπηζηεί ε 

κάζεζε φρη σο ζπζζψξεπζε γλψζεσλ, αιιά σο δεκηνπξγηθή θαιιηέξγεηα κηαο 

πνιπδηάζηαηεο θαηάθηεζεο ηεο γλψζεο, κέζα απφ ζπκκεηνρηθέο θαη βησκαηηθέο 

δηαδηθαζίεο (Γ.Δ.Π.Π.-Α.Π.., 2003). Απνηέιεζκα ηεο παξαπάλσ δηαδηθαζίαο, ηα 

ζρνιηθά έηε 2006-2007 θαη 2007-2008 θπθινθφξεζαλ λέα ζρνιηθά εγρεηξίδηα γηα ηα 

Μαζεκαηηθά ζην Γεκνηηθφ θαη ζην Γπκλάζην αληίζηνηρα. Δίλαη γξακκέλα ζχκθσλα 

κε ην Γηαζεκαηηθφ Δληαίν Πιαίζην Πξνγξακκάησλ πνπδψλ (Γ.Δ.Π.Π..) θαη ηα λέα 

Αλαιπηηθά Πξνγξάκκαηα πνπδψλ (Α.Π..) γηα ηα Μαζεκαηηθά ηνπ Γεκνηηθνχ 

(Γ.Δ.Π.Π.-Α.Π.., 2003). 

 

χκθσλα κε ην Γ.Δ.Π.Π. θαη ηα Α.Π. Γεκνηηθνχ ησλ Μαζεκαηηθψλ (Γ.Δ.Π.Π.-

Α.Π.., 2003), ν θχξηνο ζθνπφο ηεο δηδαζθαιίαο ησλ Μαζεκαηηθψλ εληάζζεηαη 

ζηνπο γεληθφηεξνπο ζθνπνχο ηεο εθπαίδεπζεο θαη αθνξά ηε ζπκβνιή ζηελ 

νινθιήξσζε ηεο πξνζσπηθφηεηαο ηνπ/ηεο καζεηή/ηξηαο θαη ηελ επηηπρή θνηλσληθή 

έληαμή ηνπ. Απηφ δχλαηαη λα επηηεπρζεί, εθφζνλ ηα Μαζεκαηηθά αζθνχλ ηνλ/ηε 

καζεηή/ηξηα ζηε κεζνδηθή ζθέςε, ηελ αλάιπζε, ηελ αθαίξεζε, ηε γελίθεπζε, ηελ 

εθαξκνγή, ηελ θξηηηθή θαη ηηο ινγηθέο δηεξγαζίεο θαη ηνλ δηδάζθνπλ λα δηαηππψλεη ηα 

δηαλνήκαηά ηνπ κε ηάμε, ζαθήλεηα, ιηηφηεηα θαη αθξίβεηα. Δπηπξνζζέησο, 

αλαπηχζζνπλ ηελ παξαηεξεηηθφηεηα, ηελ πξνζνρή, ηε δχλακε απηνζπγθέληξσζεο, 

ηελ επηκνλή, ηελ πξσηνβνπιία, ηε δεκηνπξγηθή θαληαζία, ηελ ειεχζεξε ζθέςε, 

θαιιηεξγνχλ ηελ αίζζεζε ηεο αξκνλίαο, ηεο ηάμεο θαη ηνπ σξαίνπ θαη δηεγείξνπλ ην 

θξηηηθφ πλεχκα. Σέινο, ηα Μαζεκαηηθά είλαη απαξαίηεηα ζηελ θαζεκεξηλή δσή, 

ηδηαίηεξα ζηνλ ρψξν εξγαζίαο, αιιά θαη γηα ηελ αλάπηπμε θαη εμέιημε ησλ άιισλ 
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επηζηεκψλ, θπξίσο ηεο Σερλνινγίαο, ηεο Οηθνλνκίαο, αιιά θαη ησλ Κνηλσληθψλ 

Δπηζηεκψλ. 

 

Δπηπιένλ, ζχκθσλα κε ην Γ.Δ.Π.Π..-Α.Π.. (2003), κε ηε δηδαζθαιία ησλ 

Μαζεκαηηθψλ επηδηψθνληαη νη παξαθάησ επηκέξνπο ζθνπνί:  Η απφθηεζε βαζηθψλ 

καζεκαηηθψλ γλψζεσλ θαη ηθαλνηήησλ, ε θαιιηέξγεηα ηεο καζεκαηηθήο γιψζζαο σο 

κέζνπ επηθνηλσλίαο, ε θαηαλφεζε ζηνηρεησδψλ καζεκαηηθψλ κεζφδσλ, ε εμνηθείσζε 

κε ηε δηαδηθαζία παξαγσγήο ζπιινγηζκψλ θαη ηελ απνδεηθηηθή δηαδηθαζία, ε 

αλάπηπμε ηεο ηθαλφηεηαο επίιπζεο πξνβιεκάησλ, ε αλάδεημε ηεο δπλαηφηεηαο 

εθαξκνγήο θαη πξαθηηθήο ρξήζεο ησλ Μαζεκαηηθψλ, ε αλάδεημε ηεο δπλακηθήο 

δηάζηαζεο ηεο καζεκαηηθήο επηζηήκεο (ηζηνξηθή εμέιημε ησλ καζεκαηηθψλ 

εξγαιείσλ, ζπκβφισλ θαη ελλνηψλ) θαη ε θαιιηέξγεηα ζεηηθήο ζηάζεο απέλαληη ζηα 

Μαζεκαηηθά.  

 

Η δηδαζθαιία ησλ Μαζεκαηηθψλ δελ αθνξά κφλν γλψζεηο θαη θαηάθηεζε ελφο 

ζπγθεθξηκέλνπ επηπέδνπ ηθαλνηήησλ, αιιά πεξηιακβάλεη δηαδηθαζίεο κάζεζεο πνπ 

θαιχπηνπλ ηηο δηαζηάζεηο πνπ έρνπλ ήδε πεξηγξαθεί. Καη’ απηφλ ηνλ ηξφπν, νη ζηφρνη 

ηεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο εθθξάδνληαη πιεξέζηεξα κε φξνπο δξαζηεξηνηήησλ, 

παξά κε φξνπο παξαηεξήζηκσλ ζπκπεξηθνξψλ. ην Α.Π.. (2003), ηνλίδεηαη πσο ε 

επηινγή ησλ δξαζηεξηνηήησλ γίλεηαη κε βάζε ζπγθεθξηκέλα θξηηήξηα πνπ 

αλαθέξνληαη ζηνπο γεληθνχο ζηφρνπο ηεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο θαη ε δηαηχπσζή 

ηνπο επηηξέπεη ηελ εκπινθή ησλ καζεηψλ/ηξηψλ ηεο ηάμεο. Γηα ηνπο/ηηο 

καζεηέο/ηξηεο, απηφ ζεκαίλεη φηη έρνπλ ηελ επθαηξία λα ζθεθηνχλ θαη λα ελεξγήζνπλ 

ζην δηθφ ηνπο πξνζσπηθφ επίπεδν θαη λα δηαηππψζνπλ ηνπο δηθνχο ηνπο επηκέξνπο 

ζηφρνπο. Γηα ηνλ/ηελ εθπαηδεπηηθφ, απηφ ζεκαίλεη πςειφ βαζκφ απηελέξγεηαο θαη 

πξσηνβνπιίαο. Δπνκέλσο, πξέπεη λα είλαη ηθαλφο/ή λα δηαθξίλεη, πίζσ απφ ηε 

δηαηχπσζε κηαο δξαζηεξηφηεηαο, ηνπο γεληθνχο ζηφρνπο ηεο καζεκαηηθήο 

εθπαίδεπζεο θαη λα ηνπο πξνζαξκφζεη ζηηο ηδηαηηεξφηεηεο ηεο ηάμεο ηνπ. Δθηφο απφ 

ηηο δξαζηεξηφηεηεο πνπ αλαπηχζζεη ν/ε εθπαηδεπηηθφο, ην ζρνιηθφ εγρεηξίδην 

θαζνξίδεη ζε κεγάιν βαζκφ θαη ηηο καζεζηαθέο δξαζηεξηφηεηεο πνπ αλαπηχζζνπλ νη 

καζεηέο/ηξηεο (Μαηζαγγνχξαο, 2006). Σν ζρνιηθφ εγρεηξίδην πξέπεη λα παξέρεη 

επθαηξίεο κάζεζεο ζε φινπο/εο ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο, θαζνδεγψληαο ηελ δηδαθηηθή 

δηαδηθαζία θαη θαζνξίδνληαο ηηο απνθάζεηο ηνπ/ηεο εθπαηδεπηηθνχ. Σν εγρεηξίδην 

δηαδξακαηίδεη ξφιν θαζνξηζηηθφ θαη αλαληηθαηάζηαην.  
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2. Χαξαθηεξηζηηθά ελόο ζύγρξνλνπ ζρνιηθνύ εγρεηξηδίνπ καζεκαηηθώλ 

 

Σα εγρεηξίδηα πξέπεη λα πξνζθέξνπλ θαηλνηφκνπο πφξνπο θαη ε εγγελήο πξφζεζε ηεο 

ρξήζεο ηνπο πξέπεη λα είλαη ε ππνζηήξημε ηεο δηδαζθαιίαο θαη ηεο κάζεζεο. Κχξηνο 

ζηφρνο ελφο ζρνιηθνχ εγρεηξηδίνπ ησλ Μαζεκαηηθψλ είλαη ε δηδαζθαιία ηδεψλ, ε 

θαιιηέξγεηα δεμηνηήησλ, ε αλάπηπμε ζηξαηεγηθψλ επίιπζεο πξνβιεκάησλ θαη ε παξνρή 

επθαηξηψλ γηα πξαθηηθή άζθεζε (O’Keeffe & O’Donoghue, 2011). χκθσλα κε ηνλ 

Οξγαληζκφ Δπηκφξθσζεο ησλ Δθπαηδεπηηθψλ (ΟΔΠΔΚ) ην 2008, νη δάζθαινη 

αθηεξψλνπλ ην 90 έσο 95% ηεο δηδαζθαιίαο ηνπο ζηελ ρξήζε έηνηκνπ θαη επηιεγκέλνπ 

δηδαθηηθνχ πιηθνχ, ελψ ζην 80% ηνπ δηδαθηηθνχ ρξφλνπ δηαπξαγκαηεχνληαη ζέκαηα πνπ 

πξνέξρνληαη απφ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα (Μαζηξνγηάλλεο, 2015). 

 

Λφγσ ηεο ζπνπδαηφηεηαο ηεο χπαξμεο θαη ρξήζεο ηνπ επηβάιιεηαη λα έρεη ηα 

παξαθάησ ραξαθηεξηζηηθά, φπσο ηα θαηαγξάθεη ν Δμαξράθνο (1993).: 

 

1.Να είλαη επηζηεκνληθά άξηην: Να κελ έρεη επηζηεκνληθέο αλαθξίβεηεο θαη λα κελ πα

ξνπζηάδεη  επηζηεκνληθά  ζθάικαηα,  αληηθάζεηο  θαη  αζάθεηεο,  πνπ  ελδερνκέλσο  

ζα  απνπξνζαλαηνιίζνπλ  ηνπο/ηηο  καζεηέο/ηξηεο.   

Οη  δηάθνξεο  καζεκαηηθέο  έλλνηεο πξέπεη λα πξνζθέξνληαη  

κε απιφηεηα, ζαθήλεηα θαη πξνζαξκνζκέλεο ζηηο ηθαλφηεηεο ησλ καζεηψλ,       αιιά  

πάληνηε κε επηζηεκνληθή βάζε θαη ζπλέπεηα. Πνιιέο θνξέο, ηδηαίηεξα φηαλ ην βηβιίν 

απεπζχλεηαη ζε κηθξνχο/εο καζεηέο/ηξηεο, γηα ράξε ηεο δηδαθηηθήο ζθνπηκφηεηαο 

παξνπζηάδνληαη δηάθνξεο καζεκαηηθέο έλλνηεο θαη νξηζκνί φρη κε ηελ απζηεξή 

επηζηεκνληθή νξνινγία θαη αθξηβνινγία, αιιά εκπεηξηθά θαη απιά, ψζηε λα κπνξνχλ 

λα γίλνπλ θαηαλνεηνί απφ ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο. Καη ζηηο πεξηπηψζεηο απηέο πξέπεη 

λα θαηαβάιιεηαη θάζε δπλαηή πξνζπάζεηα, ψζηε νη έλλνηεο απηέο θαη νη νξηζκνί πνπ 

δίλνληαη λ’ απνδίδνπλ ην ζσζηφ επηζηεκνληθφ λφεκα θαη λα κελ παξνπζηάδνληαη 

αιινησκέλνη θαη δηαζηξεβισκέλνη. Η ηπρφλ αιινίσζε ηέηνησλ ελλνηψλ ζα 

δεκηνπξγήζεη πνιιά πξνβιήκαηα ζηνπο/ζηηο καζεηέο/ηξηεο, ηδηαίηεξα φηαλ ζε 

κεγαιχηεξεο ηάμεηο δψζνπκε απηνχο ηνπο νξηζκνχο καζεκαηηθά ζεκειησκέλνπο. 

Πξέπεη λα ππάξρεη ζαθήο ηεξάξρεζε ζηνλ θαζνξηζκφ ησλ ελλνηψλ, ψζηε λα κελ 

νξίδεηαη κηα έλλνηα κε βάζε κηα δεχηεξε θαη ζηε ζπλερεία νξίδεηαη ε δεχηεξε κε 

βάζε ηελ πξψηε. 
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2.Να είλαη παηδαγσγηθά ζσζηφ: Η δηάηαμε θαη ε παξνπζίαζε ηεο χιεο πξέπεη λα γίλε

ηαη πνιχ πξνζεγκέλα θαη κε πνιιή κεζνδηθφηεηα, ψζηε απφ ηε κηα κεξηά λα ηθαλνπνη

νχληαη ηφζν νη  γεληθνί  φζν  θαη  νη  εηδηθνί  ζθνπνί  δηδαζθαιίαο  ηνπ  καζήκαηνο,  

φπσο έρνπλ δνζεί ζην αλαιπηηθφ πξφγξακκα θαη απφ ηελ άιιε λα ηεξνχληαη νη βαζη- 

θέο πξνυπνζέζεηο θαη νη γεληθέο αξρέο ηεο παηδαγσγηθήο θαη δηδαθηηθήο επηζηήκεο. 

 Έλα δηδαθηηθφ βηβιίν γηα λα έρεη παηδαγσγηθή παξνπζίαζε πξέπεη ηνπιάρηζηνλ λα 

ηθαλνπνηεί ηηο παξαθάησ βαζηθέο αξρέο: 

 i. Απιή  γξαθή:  Πξέπεη  λα  είλαη  απιά  γξακκέλν.  Οη  δηάθνξεο  έλλνηεο  λα  είλαη  

πξνζαξκνζκέλεο ζηελ αληηιεπηηθή ηθαλφηεηα ησλ καζεηψλ/ηξηψλ ζηνπο νπνίνπο  

απεπζχλεηαη ην βηβιίν. Να είλαη γξακκέλν κε ζαθήλεηα, ψζηε λα γίλεηαη θαηαλνεηφ  

απ’ φινπο. Οη έλλνηεο πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη δελ πξέπεη λα ππεξηηκνχλ ηηο ηθαλφηεηεο  

ησλ  δηδαζθνκέλσλ,  νχηε  φκσο θαη λα ηηο ππνηηκνχλ.   

ii. πλέρεηα:  Η παξνπζίαζε ηεο χιεο  πξέπεη  λα  έρεη  απζηεξή  ζπλέρεηα.  Να  

ππάξρεη  κηα  ηεξάξρεζε  ηεο  δηδαθηέαο  χιεο  θαη  θάζε  δηδαθηηθή  ελφηεηα  λα  

είλαη ζπλέρεηα ηεο πξνεγνχκελεο ηεο. Η ζπλέρεηα απηή λα κελ παξνπζηάδεηαη κφλν α

πφ ελφηεηα ζε ελφηεηα,  αιιά  θαη  απφ  βαζκίδα  ζε  βαζκίδα.  Γηα  λα  

εμππεξεηείηαη απηή ε ζπλέρεηα ζα πξέπεη ε έθηαζε ηεο χιεο λα είλαη ηφζε, ψζηε λα  

κπνξεί λα νινθιεξσζεί κέζα ζην ρξνληθφ δηάζηεκα πνπ πξνβιέπεηαη απφ ην  

πξφγξακκα γηα ηε δηδαζθαιία ηεο.   

iii.πλέπεηα θαη εληαία θηινζνθία: Ο ηξφπνο παξνπζίαζεο ησλ ελλνηψλ θαη ελνηήησλ,

 θαζψο  θαη  νη  κέζνδνη    απνδείμεσλ  ησλ  πξνηάζεσλ  θαη  ζεσξεκάησλ,  πξέπεη  

λα έρνπλ εληαία θηινζνθία θαη ζπλέπεηα.  

Γελ πξέπεη γηα παξάδεηγκα, ζηνπο/ηο ίδηνπο/εο καζεηέο/ηξηεο ε παξνπζίαζε ηεο  χιεο 

λα γίλεηαη ηε κηα θνξά απιντθά, εκπεηξηθά, πξαθηηθά θαη ηελ άιιε εμεδεηεκέλα,  

δχζθνια,  ζεσξεηηθά  θαη  αθεξεκέλα.  Να  απνθεχγεηαη  λα  δίλνληαη  δηαθνξεηηθνί  

νξηζκνί  γηα  ην  ίδην  αληηθείκελν.  

ηελ πεξίπησζε πνπ είλαη ηειείσο απαξαίηεην λα δνζεί θαη δεχηεξνο ζα πξέπεη λα ε-

μεγεζεί φηη νη νξηζκνί απηνί είλαη ηζνδχλακνη κεηαμχ ηνπο. 

iv.σζηφ θαη αλαγθαίν ζπκβνιηζκφ: Να γίλεηαη ζσζηή ρξήζε ησλ καζεκαηηθψλ ζπκ-

βφισλ. Σα  ζχκβνια  εμππεξεηνχλ  ηελ  άλεηε,  γξήγνξε  θαη  αθξηβή  παξνπζίαζε  

ησλ  καζεκαηηθψλ  ελλνηψλ.  Πξέπεη  φκσο  λα  ρξεζηκνπνηνχληαη  κε  πνιιή  

πξνζνρή θαη κφλν ηφηε πνπ είλαη εληειψο απαξαίηεηα. Να ρξεζηκνπνηείηαη ν ζπλεζη-

ζκέλνο θαη θαζηεξσκέλνο ζπκβνιηζκφο  θαη  λα  απνθεχγνληαη  λέα  ζχκβνια,  
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αδφθηκα,  πνπ  κπνξεί  λα  έρνπλ  αξλεηηθά  απνηειέζκαηα.  Δθείλν  πνπ  πξέπεη  

εληειψο  απνθεχγεηαη  είλαη  ε  ρξεζηκνπνίεζε  δηαθνξεηηθψλ  ζπκβφισλ  γηα  ην  

ίδην αληηθείκελν, θαζψο επίζεο θαη ν ζπκβνιηζκφο κηαο έλλνηαο κε ζχκβνιν ην νπνίν 

είλαη θαζηεξσκέλν γηα ην ζπκβνιηζκφ άιιεο έλλνηαο. Γεληθά ε άζθνπε θαη  

αςπρνιφγεηε  ρξήζε  ησλ  καζεκαηηθψλ  ζπκβφισλ  θνπξάδεη  ην  καζεηή  θαη  

κπνξεί λα πξνθαιέζεη απέρζεηα θαη απνζηξνθή πξνο ην κάζεκα  

 v. Απνθπγή ηνπ απζαίξεηνπ: Σν απζαίξεην πξέπεη λα απνθεχγεηαη. Οη δηάθνξεο 

έλλνηεο πξέπεη λα παξνπζηάδνληαη κε ηέηνην ηξφπν, ψζηε θπζηνινγηθά λα δηαδέρεηαη 

ε κηα ηελ άιιε θαη ε δηαδνρή απηή λα πξνθαιεί ην ελδηαθέξνλ θαη ηελ πεξηέξγεηα ηνπ 

καζεηή. ε φηη δηδάζθεηαη λα δίλεηαη θαη ε θαηάιιειε εμήγεζε θαη λα κελ 

παξνπζηάδεηαη ζηα κάηηα ησλ καζεηψλ απζαίξεηα, γηαηί ην απζαίξεην θαη ην άγλσζην 

ηξνκάδνπλ.  

vi. Πξφθιεζε πξνβιεκαηηζκνχ θαη ελδηαθέξνληνο: Να δίλεη εξέζηζκα γηα 

πξνβιεκαηηζκφ θαη ζπδήηεζε. Μέζα ζηε δηαδνρηθή παξνπζίαζε ησλ ελλνηψλ πξέπεη 

λα εκθαλίδνληαη εξεζίζκαηα πνπ ζα πξνβιεκαηίζνπλ ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο θαη ζα 

ηνπο δψζνπλ ζέκαηα γηα ζπδήηεζε. Απηφ ζα ζπκβάιεη απφ ηε κηα κεξηά ζηελ 

θαηαλφεζε θαη ην μεθαζάξηζκα ηνπ ξφινπ πνπ παίδνπλ νη δηάθνξεο έλλνηεο θαη 

νξηζκνί θαη απφ ηελ άιιε ζα κπήζεη ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο ζηελ αλαδήηεζε θαη ζηελ 

έξεπλα, πνπ είλαη βαζηθέο πξνυπνζέζεηο γηα επέθηαζε θαη γελίθεπζε ησλ 

δηδαζθνκέλσλ. Γίλεηαη έηζη κηα κεζνδεπκέλε θαη ζσζηή ηνπνζέηεζε ησλ πξαγκάησλ, 

πνπ δηεπθνιχλεη, ψζηε ε δηδαζθαιία λα είλαη νπζηαζηηθή θαη απνδνηηθή.  

vii. Δπηινγή θαηάιιεισλ εθαξκνγψλ: Γηα λα πξνθιεζεί ην ελδηαθέξνλ ησλ 

καζεηψλ/ηξηψλ πξέπεη ε δηδαζθφκελε χιε λα κπνξεί λα εθαξκνζηεί θαη λ’ 

αμηνπνηεζεί θαηάιιεια. Οη γλψζεηο πνπ πξνζθέξνληαη δελ πξέπεη κφλν λα 

αληαπνθξίλνληαη ζηηο λνεηηθέο ηθαλφηεηεο ησλ καζεηψλ/ηξηψλ, αιιά λα κπνξνχλ λα 

ρξεζηκνπνηεζνχλ θαη αμηνπνηεζνχλ.  

viii. Να είλαη δηδαθηηθά πξφζθνξν: Πξέπεη λα είλαη γξακκέλν θαηά ηέηνην ηξφπν, 

ψζηε λα κπνξεί λα κεζνδεπηεί ν θαιχηεξνο ηξφπνο δηδαζθαιίαο ηνπ. Η χιε λα είλαη 

ηαμηλνκεκέλε, ηεξαξρεκέλε θαη ηνπνζεηεκέλε θαηά δηδαθηηθέο ελφηεηεο έηζη ψζηε 

θάζε ελφηεηα λα κπνξεί λα νινθιεξσζεί ζε κία, δχν ή ην πνιχ ηξεηο δηδαθηηθέο ψξεο. 

Απηφ πνπ ζα πξνβιέπεηαη λα δηδαρηεί ζε θάζε δηδαθηηθή ψξα πξέπεη λα έρεη κηα 

ζρεηηθή απηνηέιεηα, ψζηε λα κε κέλνπλ δηδαθηηθέο εθθξεκφηεηεο απφ ηε κηα 

δηδαζθαιία ζηελ επφκελε. Γηαηί νη εθθξεκφηεηεο απηέο δηαθφπηνπλ ηε ζπλερεία ηεο 

δηδαζθαιίαο, δηαηαξάζζνπλ ην βήκα ηεο κάζεζεο θαη δεκηνπξγνχλ ζηνπο/ζηηο 
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καζεηέο/ηξηεο αβεβαηφηεηεο θαη αζάθεηεο κε ηξνκαθηηθέο ζπλέπεηεο γηα ηελ φιε 

πνξεία κάζεζεο. 

 

3. Να είλαη γισζζηθά πξνζεγκέλν: Η γιψζζα ζηελ νπνία είλαη γξακκέλν ην 

δηδαθηηθφ βηβιίν, επηβάιιεηαη λα είλαη βαηή θαη θαηαλνεηή απφ ηνπο/ηηο 

καζεηέο/ηξηεο. Να είλαη ε γιψζζα πνπ γλσξίδνπλ θαη ρξεζηκνπνηνχλ. Γελ πξέπεη λα 

ππάξρνπλ ζθάικαηα, αζπληαμίεο θαη αζάθεηεο πνπ θνπξάδνπλ θαη κπνξνχλ λα 

δεκηνπξγήζνπλ ζχγρπζε ελλνηψλ θαη απνζηξνθή πξνο ην βηβιίν. Η γιψζζα πξέπεη 

λα είλαη θπζηθή ζηε ξνή ηεο, ζπλεπήο θαη λα έρεη κέζα ηεο ηελ αξκνλία θαη ηελ 

νκνξθηά πνπ ζέινπκε λα απνδψζνπκε ζηηο έλλνηεο πνπ παξνπζηάδνληαη. 

  

4. Να έρεη θαιαίζζεηε εκθάληζε: Έλα θαιφ δηδαθηηθφ βηβιίν πξέπεη λα είλαη θαη 

ηερληθά πξνζεγκέλν. Να είλαη θνκςφ ζηελ εκθάληζε, λα κελ είλαη νγθψδεο, λα είλαη 

θαινγξακκέλν θαη πξνζεγκέλν ζην ζχλνιν θαη ηα κέξε ηνπ. Σα ζρήκαηα, νη εηθφλεο 

θαη ηα δηάθνξα δηαγξάκκαηα λα είλαη πξνζεθηηθά δηαιεγκέλα θαη ηνπνζεηεκέλα ζηηο 

θαηαιιειφηεξεο ζέζεηο, γηαηί ε δηδαθηηθή ηνπο αμία είλαη ζεκαληηθή. Γεληθά ε 

εκθάληζε ηνπ βηβιίνπ πξέπεη λα είλαη θαιαίζζεηε θαη ηέηνηα ψζηε λα μεθνπξάδεη θαη 

λα πξνζειθχεη ην ελδηαθέξνλ ηνπ καζεηή γηα φζν ην δπλαηφλ πεξηζζφηεξε θαη 

νπζηαζηηθφηεξε ρξεζηκνπνίεζε ηνπ. 

 

πλνςίδνληαο, κπνξνχκε λα πνχκε φηη έλα δηδαθηηθφ εγρεηξίδην, γηα λα κπνξεί λα 

αληαπνθξηζεί ζηελ απνζηνιή ηνπ πξέπεη λα δηαζέηεη:  

• Δπηζηεκνληθφηεηα, κε ηε έλλνηα ηεο αθξίβεηαο θαη νξζφηεηαο ησλ πξνζθεξφκελσλ 

γλψζεσλ,  

• Παηδαγσγηθή θαη δηδαθηηθή επάξθεηα. Γειαδή, λα είλαη παηδαγσγηθά πξνζεγκέλν 

θαη ε δηδαθηηθή ηνπ δνκή λα είλαη ηέηνηα ψζηε λα δηεπθνιχλεη δηδάζθνληεο θαη 

δηδαζθφκελνπο. 

 • Γισζζηθή ζπλέπεηα. Να είλαη γισζζηθά βαηφ θαη πάληνηε γξακκέλν ζηε γιψζζα 

πνπ ρξεζηκνπνηνχλ νη καζεηέο ζηνπο νπνίνπο απνλέκεηαη θαη 

 • Καιαίζζεηε εκθάληζε, ψζηε λα πξνθαιεί ελδηαθέξνλ θαη λα μεθνπξάδεη.  

 

Αληίζεηα έλα βηβιίν κε επηζηεκνληθά ζθάικαηα, κε απξφζεθηε δηάηαμε ηεο χιεο, 

θελά, πξσζχζηεξα, άζηνρα παξαδείγκαηα, αληηπαηδαγσγηθή παξνπζίαζε ησλ 

δηαθφξσλ ελλνηψλ, κε χιε πνπ ππεξηηκά ή ππνηηκά ηε λνεκνζχλε ησλ 
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καζεηψλ/ηξηψλ, κε θαθή γισζζηθή δηαηχπσζε, αζάθεηεο, θξαζηηθά θαη ζπληαθηηθά 

ζθάικαηα, έλα βηβιίν νγθψδεο θαη θαθνγξακκέλν, ζα ηξνκνθξαηήζεη θαη ζα 

δεκηνπξγήζεη αηζζήκαηα απέρζεηαο θαη απνζηξνθήο φρη κφλν γηα ην βηβιίν, αιιά θαη 

γηα ην κάζεκα (Δμαξράθνο, 1993). 

 Σα ζρνιηθά εγρεηξίδηα επηηεινχλ έλαλ πνιιαπιφ ξφιν: 

1. Υξεζηκεχνπλ σο νδεγφο γη’ απηά πνπ πξέπεη λα δηδαρηνχλ θαη πξνζδηνξίδνπλ ην 

πεξηερφκελν («de facto curriculum»).  

2. Τπνδεηθλχνπλ κία νξγάλσζε ηνπ καζεκαηηθνχ πεξηερνκέλνπ. Η δηαδνρή ησλ 

ελνηήησλ ζηε δηδαζθαιία, ζε κεγάιν βαζκφ, ηαπηίδεηαη κε απηή ηνπ εγρεηξηδίνπ.  

3. Υξεζηκεχνπλ σο πεγή ηδεψλ ζρεηηθά κε ην πψο κπνξεί θάπνηνο λα δηδάμεη ην 

ζπγθεθξηκέλν πεξηερφκελν θαη ππνθηλνχλ αιιαγέο ζηνλ ηξφπν δηδαζθαιίαο.  

4. «Πεξλνχλ» κία άπνςε γηα ην «ηη είλαη Μαζεκαηηθά» θαη ηη ζεκαίλεη «μέξσ 

Μαζεκαηηθά».  

5. Καζνξίδνπλ ηη ζεσξείηαη «ζεκαληηθή γλψζε», ζε κία ζπγθεθξηκέλε ρξνληθή 

ζηηγκή.  

6. Δπηιέγνπλ ηη ζα αμηνινγεζεί άκεζα ή έκκεζα.  

7. Οξίδνπλ ηελ εξγαζία γηα ην ζπίηη.  

8 Γηαβηβάδνπλ ζηνπο γνλείο πιεξνθνξίεο γηα ην ηη ζπκβαίλεη ζηελ ηάμε.  

9. Απνηεινχλ ηζηνξηθέο θαηαγξαθέο ηνπ πεξηερνκέλνπ ηεο Μαζεκαηηθήο 

Δθπαίδεπζεο.  

10. Καζίζηαληαη ε «εηθφλα» ηνπ θνηλσληθφ-πνιηηηζκηθνχ επηπέδνπ κίαο ρψξαο 

Κνιέδα (2009). 

Σέινο ζηφρνο είλαη λα θαηαζηήζνπκε ηα καζεκαηηθά ελδηαθέξνληα ζηνπο καζεηέο 

θαη ζεκαληηθά  σο πξνο ην καζεκαηηθφ ηνπο πεξηερφκελν. « Η δηαλνεηηθή θαη 

ζπλαηζζεκαηηθή εκπινθή ησλ καζεηψλ θαηά ηε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ είλαη 

απφ ηνπο πξσηαξρηθνχο ζηφρνπο ηεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο» (Κνιέδα, 2006). 

 

 

3. Σα πξνβιήκαηα πιαηζίνπ ζην ζρνιηθό εγρεηξίδην ησλ καζεκαηηθώλ 

 

εκαληηθφ κέξνο ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ θαη σο πξνο ηελ πνζφηεηα, αιιά θαη σο 

πξνο ηελ πνηφηεηα απνηεινχλ νη δξαζηεξηφηεηεο πνπ εκπεξηέρνληαη ζε απηά. Δίλαη 

θνηλφο ηφπνο ζην ρψξν ηεο καζεκαηηθήο παηδείαο ε άπνςε φηη ηα καζεκαηηθά 

ζπλδένληαη ζηελά κε ην πξαγκαηηθφ θφζκν. χκθσλα κε ηελ άπνςε απηή ζα πξέπεη ε 
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πξαγκαηηθφηεηα λα απνηειεί ην ζεκείν εθθίλεζεο θαη ηνλ ηειηθφ ζηφρν ηεο 

δηδαζθαιίαο. ηελ πεξίπησζε απηή είκαζηε ζε ζέζε λα κηιάκε γηα κία ξεαιηζηηθή 

καζεκαηηθή εθπαίδεπζε. Βαζηθφ εξγαιείν θαη έθθξαζε απηήο ηεο πξνζέγγηζεο 

απνηειεί ε δξαζηεξηφηεηα. Ξεθηλψληαο ν/ε καζεηήο/ηξηα απφ ηελ παξαηήξεζε θαη 

ηελ αλάιπζε νηθείσλ θαηαζηάζεσλ, λα κπνξεί λα αληηκεησπίδεη ηηο καζεκαηηθέο 

έλλνηεο, λα ηηο αλαγλσξίδεη θαη λα ηηο ρξεζηκνπνηεί ζε κία πνηθηιία άιισλ 

θαηαζηάζεσλ (Κνιέδα, 1997). Η δξαζηεξηφηεηα κπνξεί λα βνεζήζεη ηνλ/ηελ 

καζεηή/ηξηα ζηελ θαηαλφεζε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ θαη θαηά ηελ δηάξθεηα ηεο 

δηδαζθαιίαο, αιιά θαη κεηά απφ απηήλ (Yeo, 2017).  

 

Τπάξρεη απμαλφκελε αλάγθε γηα είδε εξγαζηψλ, φπσο καζεκαηηθά πξνβιήκαηα πνπ 

δηεγείξνπλ ηελ ζθέςε, απηά ραξαθηεξίδνληαη σο «αλνηθηά» πξνβιήκαηα θαη 

απαηηνχλ δεκηνπξγηθή πξνζπάζεηα θαη αλψηεξεο λνεηηθέο δηεξγαζίεο. Έλα αλνηθηφ 

πξφβιεκα εκπεξηέρεη ηελ εξεπλεηηθή δηάζηαζε θαη απνκαθξχλεηαη απφ ηελ 

εθηεηακέλε ρξήζε αιγνξηζκηθψλ δηαδηθαζηψλ.  

 

Μηα  εξγαζία είλαη νπζηαζηηθή φηαλ ζθνπφο ηεο είλαη λα παξσζήζεη ηνπο/ηηο 

καζεηέο/ηξηεο ζε κηα ζεηξά ιχζεσλ, φπνπ θαζεκία ρξεζηκνπνηεί θαη δηαθνξεηηθέο 

πηπρέο ηεο καζεκαηηθήο δνκήο ηνπ δηδαθηηθνχ ζηφρνπ, έηζη ζην ηέινο ηνπ καζήκαηνο 

ην ελδηαθέξνλ θαη ε πξνζνρή ησλ καζεηψλ/ηξηψλ ζηξέθεηαη ζηα νπζηαζηηθά 

καζεκαηηθά, ηα νπνία πξνθχπηνπλ σο ζπληζηψζα ησλ δηαθνξεηηθψλ πηπρψλ. Μπνξεί 

λα είλαη δηαηππσκέλε ιεθηηθά, λα έρεη ηε κνξθή παηρληδηνχ, ηζηνξίαο, παξακπζηνχ θαη 

λα ζπλνδεχεηαη απφ εηθφλεο, ζρήκαηα, ή γξαθήκαηα, ή λα είλαη ζπλδπαζκφο φισλ 

ησλ παξαπάλσ. Οη δξαζηεξηφηεηεο κνηάδνπλ πνιχ κε ηα πξνβιήκαηα πνπ κπνξεί λα 

ζπλαληήζεη θάπνηνο ζηελ θαζεκεξηλή δσή (Κνιέδα, 2017). Σα πξνβιήκαηα ζε 

πιαίζην (context problem) δελ κπνξνχλ λα ιπζνχλ απιψο ζπλδπάδνληαο ηηο 

πιεξνθνξίεο πνπ δίλνληαη  (Verschaffel, Van Dooren, Greer, & Mukhopadhyay., 

2010). Γηα ηελ επίιπζή ηνπο απαηηείηαη αιιειεπίδξαζε κεηαμχ ηεο θαζεκεξηλφηεηαο 

θαη ησλ καζεκαηηθψλ (Schwarzkopf, 2007) αθνινπζψληαο ζε γεληθέο γξακκέο ηα 

παξαθάησ βήκαηα: 1). Καηαλφεζε ηνπ πξνβιήκαηνο ηεο θαζεκεξηλφηεηαο, 2). 

Μεηάθξαζε ηνπ πξνβιήκαηνο κε καζεκαηηθνχο φξνπο, 3). Δπίιπζε ηνπ καζεκαηηθνχ 

πξνβιήκαηνο θαη 4). Μεηαθνξά ηεο ιχζεο ζηελ θαζεκεξηλφηεηα (Wijaya,, Van den 

Heuvel-Panhuizen,  &  Doorman,  2015).  
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Σα πξνβιήκαηα πιαηζίνπ έρνπλ δηηηφ ραξαθηήξα: απνηεινχλ ηηο θαηλνκελνινγηθέο 

πεγέο κηαο έλλνηαο ή δηαδηθαζίαο, ελψ ζπγρξφλσο ιεηηνπξγνχλ σο πεδίν εθαξκνγήο 

καζεκαηηθψλ γλψζεσλ θαη δεμηνηήησλ. Όηαλ νη καζεηέο/ηξηεο εξγάδνληαη κε ηα 

πξνβιήκαηα πιαηζίνπ κπνξνχλ λα αλαθαιχπηνπλ καζεκαηηθά εξγαιεία θαη λα 

αλαπηχμνπλ ηελ θαηαλφεζή ηνπο. Απηνχ ηνπ ηχπνπ ηα πξνβιήκαηα δίλνπλ ζπρλά 

ιίγεο ή θαη πεξηζζφηεξεο απφ φζεο ρξεηάδνληαη πιεξνθνξίεο θαη απαηηνχλ απφ ηνπο 

καζεηέο λα δηεξεπλήζνπλ ηελ θαηάζηαζε, λα δηαηππψζνπλ ππνζέζεηο ή λα θάλνπλ 

εθηηκήζεηο. ρεδφλ πάληα ηίζεηαη έλα εξψηεκα, αληί λα δεηείηαη κία πνζνηηθή 

απάληεζε. Έηζη παξαθηλνχληαη νη καζεηέο λα ζθεθηνχλ ηη είδνπο καζεκαηηθά πξέπεη 

λα ρξεζηκνπνηήζνπλ, πξνθεηκέλνπ λα απαληήζνπλ ζηελ εξψηεζε. (Κνιέδα, 2017) . 

 

 

4. Έξεπλεο γηα ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθώλ θαη ηα πξνβιήκαηα 

ζε πιαίζην 

 

Οη Fan θ.ά. (2013) ζε κηα εθηεηακέλε θαη εμαληιεηηθή αλαζθφπεζε ηεο 

βηβιηνγξαθίαο κε ζθνπφ ηε ζπζηεκαηηθή εμέηαζε, κειέηε θαη αλάιπζε ηεο έξεπλαο 

πνπ έρεη επίθεληξν ηα εγρεηξίδηα ησλ Μαζεκαηηθψλ, ηαμηλνκνχλ ηηο εξεπλεηηθέο 

κειέηεο πνπ βξήθαλ ζε ηέζζεξηο θαηεγνξίεο, αλαθνξηθά κε απηφ πνπ κειεηνχλ ζηα 

εγρεηξίδηα:  

1. Οη εξεπλεηηθέο κειέηεο πνπ εμεηάδνπλ ηνλ ξφιν ησλ εγρεηξηδίσλ ζηελ δηδαζθαιία 

θαη ηε κάζεζε ησλ Μαζεκαηηθψλ: Απηή ε θαηεγνξία είλαη ε πεξηζζφηεξν 

ελδηαθέξνπζα, αιιά θαη αλαγθαία, γηαηί πεξηιακβάλεη ηηο κειέηεο πνπ 

επηθεληξψλνληαη ζηα ζρνιηθά Μαζεκαηηθά.  

2. Οη κειέηεο πνπ θάλνπλ αλάιπζε θαη ζχγθξηζε εγρεηξηδίσλ: Δζηηάδνπλ ζηελ 

αλάιπζε ησλ ζρεηηθψλ ραξαθηεξηζηηθψλ ησλ ππφ κειέηε καζεκαηηθψλ εγρεηξηδίσλ 

θαη, ζηελ πεξίπησζε ζχγθξηζεο ζρνιηθψλ βηβιίσλ, ζπγθξίλνπλ ηηο νκνηφηεηεο θαη ηηο 

δηαθνξέο δχν ή πεξηζζνηέξσλ ζεηξψλ καζεκαηηθψλ εγρεηξηδίσλ.  

3. Οη κειέηεο πνπ εμεηάδνπλ ηε ρξήζε ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ: Δπηθεληξψλνληαη 

ζην πψο ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ρξεζηκνπνηνχληαη απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο θαη 

ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο δειαδή, πψο ηα εγρεηξίδηα δηακνξθψλνπλ ηνλ ηξφπν 

δηδαζθαιίαο θαη κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ.  
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4. Άιιεο κειέηεο: ηελ θαηεγνξία απηή αλήθνπλ φιεο νη ππφινηπεο κειέηεο, φπσο 

απηέο γηα ηα ειεθηξνληθά εγρεηξίδηα θαη εθείλεο πνπ εμεηάδνπλ ηε ζρέζε κεηαμχ ησλ 

ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ θαη ηεο απφδνζεο ησλ καζεηψλ/ηξηψλ.  

 

Σα απνηειέζκαηα απνθαιχπηνπλ φηη νη πεξηζζφηεξεο κειέηεο (63%), 

επηθεληξψλνληαη ζηελ αλάιπζε θαη ηελ ζχγθξηζε ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ 

(εμεηάδνληαο πψο έρνπλ αληηκεησπηζζεί θαη παξνπζηαζζεί δηαθνξεηηθά ζέκαηα ησλ 

Μαζεκαηηθψλ ζηα ζρεηηθά εγρεηξίδηα), ελψ ην 25% ησλ κειεηψλ αθνξνχλ ηε ρξήζε. 

 

Οη Pepin θαη Haggarty (2002) πξνηείλνπλ κηα πξννπηηθή αλάιπζεο ελφο ζρνιηθνχ 

εγρεηξηδίνπ, ε νπνία αθνξά ηφζν ην πεξηερφκελν θαη ηε δνκή ηνπ, φζν θαη ηε ρξήζε 

ηνπ ζηηο ζρνιηθέο ηάμεηο απφ ηνπο καζεηέο θαη ηνπο εθπαηδεπηηθνχο. Οη πεξηνρέο κε 

βάζε ηηο νπνίεο κπνξεί λα αλαιπζεί ην πεξηερφκελν θαη ε δνκή ησλ εγρεηξηδίσλ είλαη:  

 Μαζεκαηηθέο πξνζέζεηο: αλαθέξνληαη ζηελ επηινγή θαη ηνλ ηξφπν 

παξνπζίαζεο ηεο καζεκαηηθήο γλψζεο ζηα εγρεηξίδηα (πνηα ζέκαηα 

εηζάγνληαη, πνχ δίλεηαη έκθαζε, ζεηξά παξνπζίαζεο, ππνλννχκελεο 

αληηιήςεηο γηα ηα καζεκαηηθά).  

 Παηδαγσγηθέο πξνζέζεηο: αλαθέξνληαη ζηνπο ηξφπνπο κε ηνπο νπνίνπο ην 

εγρεηξίδην βνεζά ή φρη ηνλ/ηελ καζεηή/ηξηα λα κάζεη κε βάζε ηα ιεθηηθά θαη 

κε ιεθηηθά ραξαθηεξηζηηθά ηνπ θεηκέλνπ (γιψζζα, εηθφλεο, ζχκβνια).  

 Κνηλσληνινγηθά ραξαθηεξηζηηθά: αλαθέξνληαη ζε θνηλσληνινγηθά ζηνηρεία 

πνπ επεξεάδνπλ ηνπο ζπγγξαθείο θαη ηνπο αλαγλψζηεο ή ρξήζηεο ηνπ 

εγρεηξηδίνπ.  

 Πνιηηηζκηθέο παξαδφζεηο: αλαθέξνληαη ζηηο πνιηηηζκηθέο παξαδφζεηο θαη ηα 

ζηεξεφηππα πνπ εκθαλίδνληαη ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα κηαο ρψξαο 

Οη κειέηεο νη παξαηίζεληαη ζηε ζπλέρεηα αθνξνχλ άιινηε ην πεξηερφκελν ησλ 

ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ, άιινηε ηε ρξήζε ησλ εγρεηξηδίσλ απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο θαη 

ηνπο καζεηέο/ηξηεο θαη άιινηε επηθεληξψλνληαη ζηε κειέηε ησλ πιαηζησκέλσλ 

πξνβιεκάησλ φπσο απηά παξνπζηάδνληαη ζηα ελ ιφγσ βηβιία.   

Πιήζνο κειεηψλ κε ζέκα ηελ αλάιπζε ησλ εγρεηξηδίσλ αλέδεημαλ, ζε κεγαιχηεξν ή 

κηθξφηεξν βαζκφ, ηελ αλεπάξθεηα απηψλ, σο πξνο ηελ παξνπζίαζε ηνπ καζεκαηηθνχ 

πεξηερνκέλνπ γηα πνηθίια ζέκαηα (Fan et al., 2013). εκαληηθέο δηαθνξέο 
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παξαηεξήζεθαλ ζηα εγρεηξίδηα δηαθνξεηηθψλ ζεηξψλ θαη ρσξψλ, γεγνλφο πνπ 

απνδεηθλχεη ηελ έιιεηςε νκνθσλίαο ζηελ αλάπηπμε ησλ εγρεηξηδίσλ, αιιά θαη ηελ 

δηαθνξνπνίεζή ηνπο, εμαηηίαο ηνπ πνιηηηζκηθνχ θαη θνηλσληθνχ ππφβαζξνπ ησλ 

ρσξψλ πνπ απηά ρξεζηκνπνηνχληαη. Δπηπιένλ, νη ζρεηηθέο κειέηεο ππνγξάκκηζαλ ην 

θελφ πνπ ππάξρεη κεηαμχ ησλ εγρεηξηδίσλ θαη ηνπ επηδησθφκελνπ Πξνγξάκκαηνο 

πνπδψλ (Π.).. 

 

Γηα παξάδεηγκα ν Howson (2001) βξήθε φηη ην πεξηερφκελν ζηα εγρεηξίδηα ησλ 

καζεκαηηθψλ κεηαμχ δηαθφξσλ ρσξψλ πνηθίιεη σο πξνο ην «βαζκφ θαηαλφεζεο ησλ 

δηαθφξσλ πηπρψλ ησλ καζεκαηηθψλ θαη πψο παξνπζηάδνληαη κε θείκελν ή 

εηθνλνγξάθεζε». 

 

ηελ εξγαζία ηνπο, ε Καθνχζε θ. ζπλ. (2009) εζηίαζαλ ζην ζέκα ηνπ πεξηερνκέλνπ 

ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ, ζηεξηδφκελνη ζηελ άπνςε ησλ Pepin θαη Haggarty (2001) 

φηη απηά πεξηιακβάλνπλ ηελ πνιηηηζκηθά ζεκαληηθή γλψζε πνπ ην ζρνιείν θαιείηαη 

λα κεηαθέξεη ζηε λέα γεληά. πγθεθξηκέλα, κειέηεζαλ ραξαθηεξηζηηθά ησλ ζρνιηθψλ 

εγρεηξηδίσλ θαη δηεξεχλεζαλ ηε δπλακηθή ηνπο, αλαθνξηθά κε ην αλ θαη πψο 

αλαδεηθλχνπλ θάπνηνπο παξάγνληεο ζρεηηθνχο κε ηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε. Γηα ην 

ζθνπφ απηφ, επέιεμαλ λα αλαιχζνπλ ην ζρνιηθφ εγρεηξίδην ησλ Μαζεκαηηθψλ ηεο Α΄ 

Γεκνηηθνχ (εγρεηξίδην καζεηή). ηήξημαλ απηή ηελ επηινγή ηνπο ζηε παξαδνρή φηη 

απηφ ην εγρεηξίδην απνηειεί ηελ πξψηε επαθή ηνπ παηδηνχ κε ην ζπγθεθξηκέλν 

κάζεκα, κέζα απφ έλα δνκεκέλν θείκελν. Όζνλ αθνξά ζηελ αλάιπζε πνπ επέιεμαλ, 

εζηίαζαλ ζηε γισζζηθή αλάιπζε ηνπ καζεκαηηθνχ θεηκέλνπ. Γηα απηφλ ηνλ ιφγν, 

κειέηεζαλ ραξαθηεξηζηηθά ηνπ θεηκέλνπ, ζε ζρέζε κε ηε θχζε ηεο καζεκαηηθήο 

δξαζηεξηφηεηαο θαη ηελ εκπινθή ηνπ/ηεο καζεηή/ηξηαο ζε απηή, ηε ζρέζε 

αλαγλψζηε-ζπγγξαθέα, ηελ χπαξμε θαη πνηφηεηα εμεγήζεσλ θαη ηε ζεκαηνινγία ησλ 

δξαζηεξηνηήησλ. Σα απνηειέζκαηα ηεο έξεπλαο έδεημαλ φηη ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα 

ηεο Α’ δεκνηηθνχ:1).Σα Μαζεκαηηθά παξνπζηάδνληαη σο κία επηζηήκε κειέηεο 

ζρέζεσλ κεηαμχ αληηθεηκέλσλ, ηηο νπνίεο ν καζεηήο θαιείηαη λα παξαηεξήζεη θαη λα 

θαηαγξάςεη. 

2). Η πξνζσπηθή εξγαζία θαίλεηαη λα πξνηηκάηαη έλαληη ηεο νκαδηθήο θαη επίζεο ε 

επηθνηλσλία πεξηνξίδεηαη ζην γξαπηφ ιφγν. 
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3). Ο καζεηήο θαιείηαη λα εθηειέζεη θπξίσο πξνθαζνξηζκέλεο ελέξγεηεο, νη νπνίεο 

πεξηγξάθνληαη ζηηο δξαζηεξηφηεηεο θαη λα γξάςεη κία αξηζκεηηθή ζπλήζσο 

απάληεζε. 

4). Απνθεχγνληαη νη εθθξάζεηο ηεο αζχκκεηξεο ζρέζεο καζεηή-δαζθάινπ κέζσ ηεο 

ρξήζεο ηνπ 1νπ εληθνχ πξνζψπνπ ζηα ξήκαηα. 

5). Η παξνπζία εμεγήζεσλ είλαη ειάρηζηε. 

6). Αλ θαη ππάξρεη πνηθηιία ζεκάησλ ζην βηβιίν ηνπ καζεηή, ππάξρεη θαη έλαο 

κεγάινο αξηζκφο δξαζηεξηνηήησλ πνπ δελ έρνπλ θάπνην ζέκα. 

 

 

ε ζρέζε κε ην καζεκαηηθφ πεξηερφκελν ή ηηο καζεκαηηθέο πξνζέζεηο ησλ ζρνιηθψλ 

εγρεηξηδίσλ ζηελ Διιάδα, ζρεηηθέο έξεπλεο έρνπλ δηελεξγήζεη νη Κνιέδα θαη 

Φαθνχδεο (2008). Οη ζπγθεθξηκέλνη εξεπλεηέο  δηαπίζησζαλ πσο ππάξρνπλ πνιινί 

ηξφπνη αλαπαξάζηαζεο ηεο έλλνηαο ηεο ζπλάξηεζεο (γξαθηθέο παξαζηάζεηο, 

βεινδηαγξάκκαηα, ηχπνη, πίλαθεο, ζπκβνιηθέο εθθξάζεηο, ιεθηηθέο πεξηγξαθέο, 

δηαηεηαγκέλα δεχγε) θαζέλαο απφ ηνπο νπνίνπο ππνζηεξίδεη θαη κηα δηαθνξεηηθή 

πηπρή ηεο έλλνηαο. Αξρηθά ε θαηαλφεζε ηεο έλλνηαο πξνυπνζέηεη ηελ θαηαζθεπή 

πνιιαπιψλ αιιεινζπλδεφκελσλ (κε ηελ έλλνηα ηεο ηθαλφηεηαο κεηάθξαζεο απφ κηα 

κνξθή αλαπαξάζηαζεο ζε κηα άιιε) λνεηηθψλ αλαπαξαζηάζεσλ. Γεχηεξνλ, ε έλλνηα 

ηεο ζπλάξηεζεο εκπεξηέρεη έλα ζχλνιν άιισλ ελλνηψλ (πεδίν νξηζκνχ, πεδίν ηηκψλ, 

αληηζηξνθή, ζχλζεζε θιπ) θαη ζπλδέεηαη άκεζα κε άιιεο έλλνηεο ( πνζφηεηα, 

κεηαβιεηή, ιφγνο θιπ) ησλ νπνίσλ ην λφεκα δελ είλαη πξνθαλέο γηα ηνπο καζεηέο. 

Γελ κπνξείο λα ζπδεηήζεηο γηα ηε ζπλάξηεζε ρσξίο αλαθνξά ζε απηέο ηηο έλλνηεο. 

Σξίηνλ ππάξρνπλ πνιινί νξηζκνί γηα ηε ζπλάξηεζε (ζρέζε εμάξηεζεο, αληηζηνίρεζε, 

ζχλνιν δηαηεηαγκέλσλ δεπγψλ) πνπ παξά ην γεγνλφο φηη είλαη καζεκαηηθά 

ηζνδχλακνη, δελ είλαη γλσζηηθά ηζνδχλακνη.  

Όιεο απηέο νη δπζθνιίεο θάλνπλ ηε δηαηχπσζε κηαο δηδαθηηθήο πξφηαζεο -θαη θαηά 

πξνέθηαζε ηελ δηαηχπσζε κηαο άπνςεο γηα ηνλ ηξφπν παξνπζίαζεο ηεο έλλνηαο ζηα 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα-, έλα εμαηξεηηθά δχζθνιν εγρείξεκα. 

 

 

Οη Zhu θαη Fan (2002) δηεξεχλεζαλ πψο νη δάζθαινη ησλ Μαζεκαηηθψλ, ζηε 

ηγθαπνχξε, ρξεζηκνπνηνχλ δχν απφ ηα πην δηαδεδνκέλα εγρεηξίδηα ζηηο πξψηεο 

ηάμεηο ηεο δεπηεξνβάζκηαο εθπαίδεπζεο, θαηαιήγνληαο ζην ζπκπέξαζκα φηη ηα 
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εγρεηξίδηα απνηέιεζαλ ζεκαληηθή πεγή γηα ηε δηδαζθαιία, ρσξίο φκσο λα είλαη ε 

κνλαδηθή. 

 

Σελ άπνςε απηή εληζρχνπλ θαη νη Hedrick, Harmon & Linerode (2004), νη νπνίνη 

αλαθέξνπλ φηη ην κεγαιχηεξν κέξνο ηνπ δηδαθηηθνχ ρξφλνπ κέζα ζηελ ηάμε 

αθηεξψλεηαη απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο ζην εγρεηξίδην, νη εξγαζίεο γηα ην ζπίηη είλαη 

πξνζαλαηνιηζκέλεο ζην πεξηερφκελν ησλ εγρεηξηδίσλ, ελψ νη δηδαθηηθέο επηινγέο 

ζηεξίδνληαη ζπλήζσο ζ’ απηά. 

 

Οη  επηινγέο ησλ εθπαηδεπηηθψλ σο πξνο ην πεξηερφκελν ηεο δηδαζθαιίαο αιιά θαη 

νη ζηξαηεγηθέο πνπ αθνινπζνχλ θαζνξίδνληαη ζπρλά απφ ηε ρξήζε ησλ δηδαθηηθψλ 

βηβιίσλ (Freeman & Porter, 1989; Reys, Reys & Chavez, 2004). Οπφηε, αλ ηα 

δηδαθηηθά εγρεηξίδηα δηαθέξνπλ, νη καζεηέο/ηξηεο ζα δηδαρζνχλ δηαθνξεηηθέο 

ζηξαηεγηθέο (Haggarty & Pepin, 2002). Σν απνηέιεζκα είλαη δηαθνξεηηθά καζεζηαθά 

απνηειέζκαηα, γεγνλφο πνπ απνδεηθλχεη ηελ ηζρπξή ζπζρέηηζε κεηαμχ 

ρξεζηκνπνηνχκελνπ εγρεηξηδίνπ θαη ησλ επηδφζεσλ ησλ καζεηψλ (βι. π.ρ., Tornroos, 

2005; Xin, 2007). 

 

Μειέηε ησλ Fan, Chen, Zhu, Qiu θαη Hu (2004), ζηελ Κίλα, κε αληηθείκελν ηε ρξήζε 

ησλ εγρεηξηδίσλ απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο, αιιά θαη απφ ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο, κέζα 

θαη έμσ απφ ηε ζρνιηθή ηάμε θαηέιεμε ζην ζπκπέξαζκα φηη νη εθπαηδεπηηθνί 

ρξεζηκνπνηνχζαλ ην εγρεηξίδην σο ηελ θχξηα, αιιά φρη ηελ κνλαδηθή πεγή ηεο 

δηδαζθαιίαο ηνπο. Δλ αληηζέζεη, νη καζεηέο/ηξηεο εμαξηηφληαλ πνιχ πεξηζζφηεξν απφ 

ην ζρνιηθφ εγρεηξίδην, κέζα θαη έμσ απφ ηελ ηάμε. Δπηπξνζζέησο, νη καζεηέο/ηξηεο 

δηέθεξαλ κεηαμχ ηνπο ζεκαληηθά ζηνλ ηξφπν ρξήζεο ησλ εγρεηξηδίσλ, ελψ νη 

εθπαηδεπηηθνί δε δηέθεξαλ ζην πψο ρξεζηκνπνηνχζαλ ην εγρεηξίδην, αλάινγα κε ην 

θχιν, ηελ πείξα, ην ζρνιείν ή ηελ πεξηνρή ζηελ νπνία εξγάδνληαλ.  

 

Οη καζεηέο/ηξηεο ληψζνπλ πεξηζζφηεξε αζθάιεηα έρνληαο έλα ζρνιηθφ βηβιίν σο 

ζεκείν αλαθνξάο, γηαηί ηνπο επηζεκαίλνληαη ζεκαληηθέο έλλνηεο, ηνπο παξέρεηαη 

θαζνδήγεζε ζρεηηθά κε ηηο δξαζηεξηφηεηεο, ηνπο θνηλνπνηνχληαη νη καζεζηαθνί 

ζηφρνη ζηε κειέηε ελφο ζπγθεθξηκέλνπ καζήκαηνο (Ogan-Bekiroglou, 2007), 

απνηειεί ηελ θχξηα πεγή απφ ηελ νπνία αληινχλ πιεξνθνξίεο θαη ηνπο πξνζθέξεη 
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πιηθφ πνπ είλαη απηφλνκν, έγθπξν θαη απνδεθηφ απ’ φινπο, ην νπνίν κπνξνχλ λα ην 

επεμεξγαζηνχλ ρσξίο λα αληηκεησπίζνπλ ηδηαίηεξεο δπζθνιίεο (Μπνλίδεο, 2005). 

 

ε έξεπλα πνπ δηελεξγήζεθε ζε ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ζηελ Ιλδνλεζία 

ην 2015 απφ ηνπο Wijaya et al βξέζεθε φηη ηα πξνβιήκαηα πνπ δίλνληαη, ζπάληα 

έρνπλ ξεαιηζηηθφ πεξηερφκελν. Με απνηέιεζκα νη καζεηέο/ηξηεο λα κελ ρξεηάδεηαη λα 

θαηαλνήζνπλ ην πξφβιεκα γηα λα ην επηιχζνπλ αιιά απιά λα ζπλδπάζνπλ ηα 

αξηζκεηηθά δεδνκέλα πνπ ηνπο παξέρνληαη. Πξφθεηηαη γηα ρακειήο γλσζηηθήο 

απαίηεζεο δηαδηθαζίεο. ηελ ίδηα έξεπλα βξέζεθε φηη απνπζίαδαλ εληειψο 

πξνβιήκαηα κε ιηγφηεξεο ή πεξίζζηεο πιεξνθνξίεο απφ απηέο πνπ ρξεηάδνληαη  γηα 

ηελ επίιπζή ηνπο, νη νπνίεο ζχκθσλα κε ηνπο Forman θαη Steen (2001), θαη Greer, 

Verschaffel, θαη Mukhopadhyay (2007) είλαη πνιχ ζεκαληηθέο ψζηε νη καζεηέο λα 

εμνηθεησζνχλ κε πξνβιήκαηα απφ ηελ θαζεκεξηλφηεηα. Λακβάλνληαο ππφςε φηη νη 

καζεηέο καζαίλνπλ φ,ηη δηδάζθνληαη απφ ηα «βηβιία» (Tornroos, 2005; Xin, 2007) 

θηάλνπκε ζην ζεκείν λα κελ έρνπλ εκπεηξίεο ξεαιηζηηθψλ καζεκαηηθψλ. 

 

ε κειέηε πνπ έγηλε ζηελ Διιάδα ζην ζρνιηθφ εγρεηξίδην ησλ καζεκαηηθψλ ηεο 

Α΄Γεκνηηθνχ απφ ηνπο Σάηζε, θνπκπνπξδή ην 2009  παξαηεξήζεθε κηα ηζνξξνπία 

κεηαμχ ησλ πξνβιεκάησλ κε πιαίζην θη εθείλσλ ρσξίο πιαίζην. πγθεθξηκέλα νη 

θαηεγνξίεο πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ αθνξνχζαλ ηφζν ην πεξηερφκελν ηνπ ζρεδίνπ, ηεο 

εηθφλαο ή ηεο θσηνγξαθίαο, φζν θαη ην πεξηερφκελν ηνπ θεηκέλνπ πνπ 

ρξεζηκνπνηείην γηα ηελ πεξηγξαθή ηεο δξαζηεξηφηεηαο. Όζνλ αθνξά ην πεξηερφκελν 

ηνπ θεηκέλνπ θαηεγνξηνπνηήζεθε ζηηο εμήο 4 θαηεγνξίεο: καζεκαηηθφ, καζεκαηηθφ-

ηερλεηά ξεαιηζηηθφ, ηερλεηά ξεαιηζηηθφ θαη ξεαιηζηηθφ πιαίζην. Αλαιπηηθφηεξα ην 

καζεκαηηθφ πιαίζην πεξηιακβάλεη ηηο δξαζηεξηφηεηεο νη νπνίεο πεξηέρνπλ απζηεξά 

θαη κφλν ζηνηρεία ηεο καζεκαηηθήο γιψζζαο, δειαδή αξηζκνχο, ζρεδηαγξάκκαηα θαη 

άιια, θαη ην δεηνχκελν είλαη κηα καζεκαηηθή δηαδηθαζία εθηφο ξεαιηζηηθνχ 

πιαηζίνπ. Σν καζεκαηηθφ-ηερλεηά ξεαιηζηηθφ πιαίζην πεξηιακβάλεη ηα πξνβιήκαηα 

εθείλα πνπ πεξηέρνπλ ζηνηρεία ηεο πξαγκαηηθφηεηαο ηα νπνία δε ζπλδένπλ ηε 

δξαζηεξηφηεηα κε ηελ θαζεκεξηλή δσή. Οη ζπγθεθξηκέλεο δξαζηεξηφηεηεο εκπίπηνπλ 

ζηελ θαηεγνξία «πιαίζην κεδεληθήο αμίαο (De Lange, 1999) θαη πεξηέρνπλ ηα 

θαηαζθεπαζκέλε ηζηνξία πνπ ρξεζηκνπνηείηαη γηα λα κεηαηξέςεη έλα καζεκαηηθφ 

πξφβιεκα ζε ξεαιηζηηθφ. Σν ηερλεηά ξεαιηζηηθφ πιαίζην αθνξά ζηηο δξαζηεξηφηεηεο 

εθείλεο πνπ πεξηέρνπλ αιεζνθαλή ζηνηρεία ηεο πξαγκαηηθφηεηαο,. Ο καζεηήο/ηξηα 
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θαιείηαη λα πξαγκαηνπνηήζεη κηα ελέξγεηα εληφο ξεαιηζηηθνχ πιαηζίνπ (κε λφεκα γηα 

ηελ πεξίζηαζε). Καη ηέινο ην ξεαιηζηηθφ πιαίζην  πεξηιακβάλεη ηα πξνβιήκαηα 

εθείλα πνπ έρνπλ ζηνηρεία απφ ηελ θαζεκεξηλφηεηα ησλ καζεηψλ θαη δεηνχλ απφ 

απηά λα πξαγκαηνπνηήζνπλ ελέξγεηεο κε λφεκα. Σα απνηειέζκαηα ηεο έξεπλα απηήο 

έδεημαλ πσο νη δξαζηεξηφηεηεο ησλ δχν πξψησλ ησλ θαηεγνξηψλ ππεξηεξνχλ 

αξηζκεηηθά απηψλ ησλ δπν ηειεπηαίσλ, ρσξίο ε δηαθνξά λα είλαη πνιχ κεγάιε (59% 

έλαληη 41%). 

 

Η αλάιπζε ελφο εγρεηξηδίνπ είλαη δπλαηφλ λα ζεσξεζεί απφ δηαθνξεηηθέο νπηηθέο γσλίεο. Σα 

ραξαθηεξηζηηθά πνπ αλαιχνπκε δελ είλαη αλεμάξηεηα κεηαμχ ηνπο. Γηα παξάδεηγκα ην είδνο 

ησλ δξαζηεξηνηήησλ ζρεηίδεηαη άκεζα κε ηε ζεκαηνινγία ηνπο, αιιά θαη ηηο ελέξγεηεο ησλ 

καζεηψλ/ηξηψλ πνπ πξνσζνχλ, νη νπνίεο εθθξάδνληαη κε ηηο γισζζηθέο ιεηηνπξγίεο ηνπ 

θεηκέλνπ. Έηζη φια ζπληεινχλ ζηελ δηακφξθσζε ηνπ πεξηερνκέλνπ θαη ηεο δνκήο ηνπ 

καζήκαηνο (Καθνχζε, θ.ά., 2009). 

 

5. θνπόο θαη Δξεπλεηηθά εξσηήκαηα 

 

θνπφο ηεο παξνχζαο έξεπλαο είλαη λα δηεξεπλεζεί ν ηξφπνο κε ηνλ νπνίν 

παξνπζηάδνληαη ηα πξνβιήκαηα κε πιαίζην ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ 

ηξηψλ ηάμεσλ (Α΄, Γ΄ θαη Δ΄) ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ αιιά θαη ε ζπρλφηεηα κε ηελ 

νπνία εκθαλίδνληαη. 

 

Σα εξεπλεηηθά εξσηήκαηα πνπ ζα επηρεηξήζνπκε λα απαληεζνχλ είλαη: 

1. Πφζν ζπρλά παξνπζηάδνληαη πξνβιήκαηα κε πιαίζην ζηα ζρνιηθά βηβιία; 

2. Πνηνο είλαη ν ηχπνο πνπ πιαηζίνπ απηψλ ησλ πξνβιεκάησλ 

3. Πνηεο πιεξνθνξίεο παξέρνληαη ζηα πξνβιήκαηα κε πιαίζην ησλ καζεκαηηθψλ 

εγρεηξηδίσλ; 

4. Πνηεο είλαη  νη γλσζηηθέο απαηηήζεηο απηψλ ησλ πξνβιεκάησλ; 
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ΚΔΦΑΛΑΙΟ 2 

 

 

ρεδηαζκόο ηεο έξεπλαο 

 

 

 

Πεξίιεςε  

 

θνπφο απηφ ηνπ θεθαιαίνπ είλαη λα παξνπζηαζηεί ε κεζνδνινγία πνπ 

ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηελ αλάιπζε ησλ πξνβιεκάησλ κε πιαίζην αιιά θαη ρσξίο 

πιαίζην πνπ ζπλαληάκε ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ησλ Α΄, Γ΄ θαη Δ΄ 

ηάμεο ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ. πγθεθξηκέλα παξνπζηάδνληαη ηα ζηνηρεία ησλ 

ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ πνπ κειεηήζεθαλ, ζηε ζπλέρεηα πεξηγξάθεηαη ε κέζνδνο 

αλάιπζεο πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα ηελ παξνχζα έξεπλα, νη θαηεγνξίεο 

θσδηθνπνίεζεο θαζψο θαη  ελδεηθηηθά παξαδείγκαηα θάζε κηαο απφ απηέο.  
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1.Πξνβιεκαηηθή ηεο έξεπλαο 

 

Παξά ηηο εθηεηακέλεο εξεπλεηηθέο πξνζπάζεηεο, ε δηδαζθαιία θαη κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ ελλνηψλ ζπλερίδεη λα απνηειεί πξφθιεζε γηα εθπαηδεπηηθνχο θαη 

καζεηέο/ηξηεο, αιιά θαη λα απνηειεί ηαπηφρξνλα πξφζθνξε πεξηνρή γηα θαηλνχξγηεο 

έξεπλεο. Αλ θαη πνιινί παξάγνληεο επεξεάδνπλ ηα απνηειέζκαηα ηεο δηδαζθαιίαο 

θαη ηελ επηηπρία ησλ καζεηψλ/ηξηψλ, ν ηξφπνο πνπ ελζσκαηψλνληαη ζηα εγρεηξίδηα νη 

καζεκαηηθέο έλλνηεο, ζπληζηνχλ δπλεηηθά έλαλ θαηαιπηηθφ παξάγνληα γηα ηελ 

απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο δηδαζθαιίαο θαη ηελ θαηαλφεζή ηνπο ηειηθά. Σα ζρνιηθά 

εγρεηξίδηα κπνξεί λα ζεσξεζνχλ ε γέθπξα, πνπ ζπλδέεη ην επίζεκν πξνηεηλφκελν 

πξφγξακκα ζπνπδψλ κε ην πξφγξακκα πνπ εθαξκφδεηαη ζηελ θαζεκεξηλή δηδαθηηθή 

πξαθηηθή κέζα ζηηο ζρνιηθέο αίζνπζεο δηδαζθαιίαο. Σν κεγαιχηεξν πιήζνο ηεο 

δηδαθηέαο χιεο επεξεάδεηαη άκεζα απφ ηα εγρεηξίδηα πνπ έρνπλ ζηελ δηάζεζή ηνπο νη 

καζεηέο/ηξηεο. Σα βηβιία, εθηφο ησλ άιισλ, ιεηηνπξγνχλ σο δίαπινη επηθνηλσλίαο, 

ηνπ/ηεο καζεηή/ηξηαο κε ηελ επίζεκε νξγαλσκέλε καζεκαηηθή γλψζε. Η πνηφηεηα 

ηεο επηθνηλσλίαο απηήο ζα θαζνξίζεη ελ πνιινίο ηα απνηειέζκαηα ηεο δηδαζθαιίαο. 

πλεπψο, ν ηξφπνο πνπ εηζάγεηαη θαη παξνπζηάδεηαη ε λέα καζεκαηηθή γλψζε ζηα 

εγρεηξίδηα ζα δηακνξθψζεη ζε κεγάιν βαζκφ απηή ηελ επηθνηλσλία. 

Η δξαζηεξηφηεηα, φηαλ είλαη ζσζηά ζρεδηαζκέλε, απνηειεί θαηάιιειν δηδαθηηθφ 

κέζν γηα ηελ εηζαγσγή, ή ηελ παξνπζίαζε, ή ηελ εθαξκνγή ηεο λέαο γλψζεο, ε νπνία 

πξνζθέξεηαη ζηνλ/ζηελ καζεηή/ηξηα. Η δξαζηεξηφηεηα είλαη έλα «πνιπεξγαιείν» ηεο 

δηδαζθαιίαο, πνπ ζα βνεζήζεη ηνλ/ηελ καζεηή/ηξηα λα ζπλδέζεη ηελ βησκαηηθή 

ηνπ/ηεο γλψζε  κε ηηο γλσζηηθέο ηνπ/ηεο εκπεηξίεο. Σν πιαίζην είλαη ε «πεγή 

ελέξγεηαο» ηεο δξαζηεξηφηεηαο θαη ηεο δίλεη ηελ αλαγθαία δπλακηθή πνπ ζα 

πξνθαιέζεη θαη ηελ θηλεηνπνίεζε ησλ καζεηψλ/ηξηψλ, ψζηε κε ηελ παξφηξπλζε ηνπ 

δηδάζθνληνο, λα θαηαζηεί ην καζεκαηηθφ γλσζηηθφ αληηθείκελν ελδηαθέξνλ. 

Πξνθεηκέλνπ λα απαληεζνχλ ηα εξσηήκαηα πνπ ηέζεθαλ ζην ηέινο ηνπ πξψηνπ 

θεθαιαίνπ ζα γίλεη αλάιπζε ησλ καζεκαηηθψλ εγρεηξηδίσλ ηξηψλ ηάμεσλ ηνπ 

δεκνηηθνχ ζρνιείνπ. Η επηινγή ησλ ηάμεσλ βαζίδεηαη ζην γεγνλφο πσο θαηά ηελ Α΄, 

ηε Γ΄ θαη ηελ Δ΄ ηάμε εηζάγνληαη λέεο έλλνηεο ζηελ χιε ησλ καζεκαηηθψλ ηεο 
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πξσηνβάζκηαο εθπαίδεπζεο. Μπνξνχκε, ινηπφλ, λα έρνπκε κηα πην ζπλνιηθή εηθφλα 

ηεο εμέιημεο ηεο καζεκαηηθήο γλψζεο πνπ παξέρεηαη κε ηε κνξθή πξνβιήκαηνο ζε 

πιαίζην. Σα ζρνιηθά εγρεηξίδηα πξνο κειέηε ζε θάζε ηάμε απνηεινχληαη απφ ην 

βηβιίν καζεηή/ηξηαο θαη απφ ην ηεηξάδην εξγαζηψλ. 

 

2. ηνηρεία γηα ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα πνπ κειεηήζεθαλ 

 

Μειεηήζεθαλ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηξηψλ ηάμεσλ ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ, ηεο 

Α΄ηάμεο, ηεο Γ΄ηάμεο θαη ηεο Δ΄ηάμεο. Δπηιέρζεθαλ απηέο νη ηξεηο ηάμεηο θαζψο ζε 

απηέο εηζάγνληαη νη θάζε θνξά λέεο έλλνηεο ελψ ζπγρξφλσο θαίλεηαη ε εμειηθηηθή 

πνξεία ηεο γλψζεο πνπ παξέρεηαη ζηελ πξσηνβάζκηα εθπαίδεπζε. ε θάζε ηάμε 

ππάξρνπλ έλα ή θαη πεξηζζφηεξα βηβιία θαη αξθεηά ηεηξάδηα εξγαζηψλ (βι. Πίλαθαο 

1).  

Σν ζχλνιν ησλ πξνβιεκάησλ (κε πιαίζην θαη ρσξίο πιαίζην) είλαη 1.875 απφ ηα 

νπνία ηα 863 βξίζθνληαη ζηα βηβιία θαη ηα 1.012 ζηα ηεηξάδηα εξγαζηψλ. 

 

   Σάμεηο  

  Α΄ηάμε Γ΄ηάμε Δ΄ηάμε 

   Βηβιία  Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

Βηβιία Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

Βηβιία Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

Φπζηθά 

ραξαθηεξηζηηθά 

Σεχρε 2 4 1 4 2 2 

 Αξηζκφο 

ζειίδσλ 

172 176 154 172 172 156 

Δθπαηδεπηηθά 

ζηνηρεία 

Αξηζκφο 

πξνβιεκάησλ 

239 300 202 293 422 419 

        ΠΙΝΑΚΑ 1. Υαξαθηεξηζηηθά ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ ζηα καζεκαηηθά  
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3. Μέζνδνο αλάιπζεο  ησλ πξνβιεκάησλ ησλ ζρνιηθώλ βηβιίσλ ησλ 

καζεκαηηθώλ 

Αθνινπζψληαο ηνλ Charalambous et al. (2010), αλαιχζακε ηα βηβιία απφ δχν φςεηο, 

 ηα θπζηθά ραξαθηεξηζηηθά ηνπο (νξηδφληηα αλάιπζε) θαη ηα ραξαθηεξηζηηθά ησλ 

εξγαζηψλ (θάζεηε αλάιπζε). Σα θπζηθά ραξαθηεξηζηηθά ησλ ζρνιηθψλ βηβιίσλ 

εξεπλήζεθαλ γηα ηελ παξνρή πιεξνθνξίεο ζρεηηθά κε ηελ πνζφηεηα έθζεζεο ζην 

πεξηερφκελν ηνπ εγρεηξηδίνπ. πιιέμακε δεδνκέλα ζρεηηθά κε ηνλ αξηζκφ ησλ ηεπρψλ 

θαη ησλ ζειίδσλ.  

Η θάζεηε αλάιπζε απνζθνπεί ζηε δηεξεχλεζε ησλ πξνβιεκάησλ κε πιαίζην ζε 

ζρέζε κε ηηο δηαδηθαζίεο επίιπζήο ηνπο. Γηα ην ζθνπφ απηφ ρξεζηκνπνηήζεθε ην 

πιαίζην αλάιπζεο πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ νη Wijaya et al. (2015) ζε έξεπλα πνπ έγηλε 

ζηελ Ιλδνλεζία. ηελ αλάιπζή ηνπο ρξεζηκνπνίεζαλ ηηο θαηεγνξίεο πνπ θαζηέξσζε ν 

De Lange (1995) ζπκπεξηιακβαλνκέλνπ ησλ θαηεγνξηψλ «ρσξίο πιαίζην», «Πιαίζην 

σο θακνπθιάδ» θαη «Πιαίζην κε νπζία». Γηα ηνπο ηχπνπο ησλ πιεξνθνξηψλ νη 

Wijaya et al. (2015) ρξεζηκνπνηνχλ ηξεηο ηχπνπο φπσο πεξηγξάθνληαη απφ ηνλ Maass 

(2010). Δλψ νη θαηεγνξίεο ζρεηηθά κε ηηο γλσζηηθέο απαηηήζεηο θαζνξίζηεθαλ κε 

βάζε ηελ PISA (OECD,2003b).  

Η θσδηθνπνίεζε ησλ ραξαθηεξηζηηθψλ ησλ πξνβιεκάησλ έγηλε ζχκθσλα κε ηνλ 

παξαθάησ πίλαθα (βι. ΠΙΝΑΚΑ 2). 

 

Δίδνο έξγνπ Τπνθαηεγνξία  Αλάιπζε  

Σύπνο πιαηζίνπ Υσξίο πιαίζην Αλαθέξεηαη κφλν ζε καζεκαηηθά 

αληηθείκελα, ζχκβνια ή δνκέο 

 Πιαίζην σο 

θακνπθιάδ 

Δκπεηξίεο απφ ηελ θαζεκεξηλή δσή πνπ ζα 

κπνξνχζαλ λα παξαιεθζνχλ αθνχ δελ 

πξνζζέηνπλ πιεξνθνξία 

 

  Οη καζεκαηηθέο δηαδηθαζίεο πνπ απαηηνχληαη 

γηα ηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ είλαη 

ήδε πξνθαλείο 

  Η ιχζε κπνξεί λα βξεζεί ζπλδπάδνληαο 

φινπο ηνπο αξηζκνχο πνπ δίλνληαη ζην 

Κείκελν 
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 Πιαίζην κε νπζία Σν πιαίζην πεξηέρεη αλαγθαία ζπιινγηζηηθή 

γηα ηελ θαηαλφεζε θαη επίιπζε ηνπ 

πξνβιήκαηνο 

  Η καζεκαηηθή δηαδηθαζία δελ δίλεηαη ξεηά 

  Απαηηείηαη καζεκαηηθή κνληεινπνίεζε 

Σύπνο πιεξνθνξίαο Σαηξηάδνπλ 

αθξηβψο 

Γίλνληαη αθξηβψο νη πιεξνθνξίεο πνπ 

ρξεηάδνληαη γηα ηε 

Λχζε 

 Λείπνπλ  Γίλνληαη ιηγφηεξεο  πιεξνθνξίεο απφ απηέο 

πνπ ρξεηάδνληαη γηα ηε 

ιχζε, έηζη νη καζεηέο πξέπεη λα εμάγνπλ 

πξφζζεηα δεδνκέλα 

 

 

Πεξηζζεχνπλ  Γίλνληαη πεξηζζφηεξεο  πιεξνθνξίεο απφ 

απηέο πνπ ρξεηάδνληαη γηα ηε 

ιχζε, έηζη νη καζεηέο πξέπεη λα επηιέμνπλ ηηο 

απαξαίηεηεο  

Σύπνο γλσζηηθήο 

απαίηεζεο 

Αλαπαξαγσγή  -Αλαπαξαγσγή παξαζηάζεσλ, νξηζκψλ ή 

γεγνλφησλ 

- Δξκελεία απιψλ θαη γλσζηψλ παξαζηάζεσλ 

- Απνκλεκφλεπζε ή εθηέιεζε ξεηψλ 

ππνινγηζκψλ ξνπηίλαο / 

Γηαδηθαζίεο 

 χλδεζε  - Δλζσκάησζε θαη ζχλδεζε κεηαμχ 

πεξηερνκέλνπ θαη θαηαζηάζεσλ  

- Με ζπλεζηζκέλε επίιπζε πξνβιεκάησλ 

- Δξκελεία πξνβιεκαηηθψλ θαηαζηάζεσλ  

- Υξήζε απιήο καζεκαηηθήο ινγηθήο 

 πιινγηζκφο  -Καηαλφεζε  θαη επίγλσζε ησλ καζεκαηηθψλ 

- Γεκηνπξγία πξσηφηππσλ καζεκαηηθψλ 

πξνζεγγίζεσλ 

- Υξήζε ζχλζεησλ επηρεηξεκάησλ θαη 

πεξίπινθνπ ζθεπηηθνχ 

- Γεληθεχζεηο  

                   ΠΙΝΑΚΑ 2.   Αλάιπζε ησλ πξνβιεκάησλ κε πιαίζην 

 

Δπίζεο θαηαγξάθεθε ε ζπρλφηεηα ησλ πξνβιεκάησλ ζηα εγρεηξίδηα θάζε ηάμεο 

(βηβιία θαη ηεηξάδηα εξγαζηψλ) ηφζν μερσξηζηά φζν θαη σο ζχλνιν. 

ηε ζπλέρεηα παξαηίζεληαη πξνβιήκαηα απφ ηα βηβιία ηεο Δ΄ηάμεο ηνπ δεκνηηθνχ 

ζρνιείνπ  γηα ηηο θαηεγνξίεο, φπνπ βξέζεθαλ, ζχκθσλα κε ηνλ παξαπάλσ πίλαθα 

(Πίλαθαο 2) .  
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Δηθ. 1.  Υσξίο πιαίζην 

 

 

 

 

Δηθ.2   Πιαίζην σο θακνπθιάδ 

 

 

 

 

Δηθ.3    Πιαίζην κε νπζία 

 

 

 

 
Δηθ.4    Πιεξνθνξίεο πνπ ηαηξηάδνπλ αθξηβψο 
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Δηθ.5    Πιεξνθνξίεο πνπ πεξηζζεχνπλ 

 

 

 

Δηθ.6    Αλαπαξαγσγή 
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Δηθ.7    χλδεζε 

 

 

Δηθ.8    πιινγηζκφο 
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ΚΔΦΑΛΑΙΟ 3 

 

 

Απνηειέζκαηα 

 

 

 

Δηζαγσγή 

ε απηφ ην θεθάιαην παξνπζηάδνληαη ηα απνηειέζκαηα ηεο έξεπλάο απηήο. Πξψηα 

γίλεηαη παξνπζίαζε ηεο ζπρλφηεηαο πνπ ζπλαληψληαη ζηα εγρεηξίδηα ησλ 

καζεκαηηθψλ ησλ ηξηψλ, ππφ κειέηε, ηάμεσλ ηνπ δεκνηηθνχ ηα πξνβιήκαηα ρσξίο 

πιαίζην θαη ηα πξνβιήκαηα κε πιαίζην. ηε ζπλέρεηα γίλεηαη αλάιπζε ησλ 

πξνβιεκάησλ κε πιαίζην, αλάινγά κε ηνλ ηχπν ηνπ πιαηζίνπ (πιαίζην σο θακνπθιάδ 

ή πιαίζην κε νπζία). Σν επφκελν ζηάδην ηεο αλάιπζεο αθνξά ηα πξνβιήκαηα κε 

πιαίζην κε βάζε ηνλ ηχπν ηεο πιεξνθνξίαο πνπ παξέρεηαη θάζε θνξά ( πιεξνθνξίεο 

πνπ ηαηξηάδνπλ αθξηβψο, πνπ ιείπνπλ ή πνπ πεξηζζεχνπλ. Καη ηέινο ε αλάιπζε 

νινθιεξψλεηαη κε ηελ κειέηε ησλ πξνβιεκάησλ κε πιαίζην κε βάζε ηνλ ηχπν 

γλσζηηθήο απαίηεζήο ηνπο (αλαπαξαγσγή, ζχλδεζε ή ζπιινγηζκφ).  
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1. Πξνβιήκαηα κε πιαίζην θαη ρσξίο πιαίζην 

Μειεηήζεθε ην ζχλνιν ησλ πξνβιεκάησλ-αζθήζεσλ ηξηψλ ηάμεσλ ηνπ δεκνηηθνχ 

ζρνιείνπ (Α’, Γ’ θαη Δ΄) θαη φπσο θαίλεηαη ζηνλ πίλαθα πνπ αθνινπζεί βξήθακε πσο 

ζην ζχλνιν ησλ ηξηψλ ηάμεσλ ην 48% πξφθεηηαη γηα πξνβιήκαηα ρσξίο θαλέλα 

πιαίζην θαη ην 52% απηψλ είλαη πξνβιήκαηα κε πιαίζην, ηα νπνία ζα αλαιπζνχλ 

εθηελέζηεξα παξαθάησ. Σν πνζνζηφ απηφ δηαθνξνπνηείηαη φηαλ κειεηήζνπκε 

μερσξηζηά ηα βηβιία ηνπ καζεηή (40% δίρσο πιαίζην θαη 60% κε πιαίζην), πνπ 

ρξεζηκνπνηνχληαη ζπλήζσο γηα ηελ δηδαζθαιία ησλ ελλνηψλ θαη ηα ηεηξάδηα 

εξγαζηψλ (55% ρσξίο πιαίζην θαη 45% κε πιαίζην) πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη ζπλήζσο 

γηα ηελ  εκπέδσζε θαη εμάζθεζε. 

 

 

  Υσξίο Πιαίζην 

(%) 

Με Πιαίζην 

(%) 

Α΄ηάμε Βηβιία  80 (33%) 159 (67%) 

 Σεηξάδηα εξγαζηψλ 146 (49%) 154 (51%) 

 Βηβιία  θαη Σεηξάδηα εξγαζηψλ 226 (42%) 313 (58%) 

Γ΄ηάμε  Βηβιίν  66 (33%) 136 (67%) 

 Σεηξάδηα εξγαζηψλ 188 (64%) 105 (36%) 

 Βηβιία  θαη Σεηξάδηα εξγαζηψλ 254 (51%) 241 (49%) 

Δ΄ηάμε  Βηβιία  196 (46%) 226 (54%) 

 Σεηξάδηα εξγαζηψλ 222 (53%) 197 (47%) 

 Βηβιία  θαη Σεηξάδηα εξγαζηψλ 418 (50%) 423 (50%) 

Α΄, Γ΄, Δ΄  

ηάμεηο  

Βηβιία  342 (40%) 521 (60%) 

 Σεηξάδηα εξγαζηψλ  556 (55%) 456 (45%) 

 Βηβιία  θαη Σεηξάδηα εξγαζηψλ 898 (48%) 977 (52%) 

ΠΙΝΑΚΑ 3.  πρλφηεηα πξνβιεκάησλ κε πιαίζην θαη ρσξίο πιαίζην αλά ηάμε  
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ρήκα 1. πλνιηθή ζπρλφηεηα πξνβιεκάησλ κε πιαίζην θαη ρσξίο πιαίζην 

 

Φαίλεηαη πσο νη ζπγγξαθείο ησλ βηβιίσλ ηεο Α΄ θαη Γ΄ ηάμεο πξνηηκνχλ ηα 

πξνβιήκαηα κε πιαίζην, κε πνζνζηφ 67%.  Δλψ νη ζπγγξαθείο ησλ ηεηξαδίσλ 

εξγαζηψλ ηεο Γ΄ ηάμεο ζηε ζπλέρεηα παξαζέηνπλ πιήζνο πξνβιεκάησλ ρσξίο πιαίζην 

(64%). ηα βηβιία θαη ηεηξάδηα εξγαζηψλ ηεο Δ΄ ηάμεο θαίλεηαη νη ζπγγξαθείο λα 

ρξεζηκνπνηνχλ πξνβιήκαηα κε πιαίζην θαη ρσξίο κε παξφκνηα ζπρλφηεηα (πίλαθαο 

3).  

 

1.1 Αλάιπζε πξνβιεκάησλ κε βάζε ηνλ ηύπν πιαηζίνπ 

Σα πξνβιήκαηα κε πιαίζην ηα ρσξίζακε ζε δχν θαηεγνξίεο. ηα πξνβιήκαηα κε 

πιαίζην σο θακνπθιάδ θαη ζηα πξνβιήκαηα κε πιαίζην νπζίαο. Σα πξνβιήκαηα κε 

πιαίζην σο θακνπθιάδ αθνξνχλ εκπεηξίεο απφ ηε θαζεκεξηλή δσή πνπ ζα κπνξνχζαλ 

λα παξαιεθζνχλ θαζψο δελ πξνζζέηνπλ νπζηαζηηθή πιεξνθνξία. Οη καζεκαηηθέο 

δηαδηθαζίεο πνπ απαηηνχληαη γηα ηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ απηψλ είλαη ήδε 

πξνθαλείο θαη ε ιχζε ζπλήζσο είλαη πνιχ απιή αθνχ κπνξεί λα βξεζεί ζπλδπάδνληαο 
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φινπο ηνπο αξηζκνχο πνπ δίλνληαη ζην θείκελν. Απφ ηελ άιιε πιεπξά ζηα 

πξνβιήκαηα κε πιαίζην κε νπζία, ην πιαίζην πνπ ρξεζηκνπνηείηαη πεξηέρεη αλαγθαία 

ζπιινγηζηηθή γηα ηελ θαηαλφεζε θαη επίιπζε ηνπ πξνβιήκαηνο. Δπίζεο ε 

καζεκαηηθή δηαδηθαζία πνπ απαηηείηαη δελ δίλεηαη ξεηά θαη ζπλήζσο ρξεηάδεηαη 

καζεκαηηθή κνληεινπνίεζε.  

Αθνχ αλαιχζεθαλ ηα πξνβιήκαηα κε πιαίζην θαη ησλ ηξηψλ ηάμεσλ ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ 

(Α, Γ΄, Δ΄) βξέζεθε, , πσο ην κεγαιχηεξν πνζνζηφ πξνβιεκάησλ κε πιαίζην θακνπθιάδ 

εληνπίδεηαη ζηα ηεηξάδηα εξγαζηψλ ηεο Α΄ηάμεο ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ, 81%  (βι. Πίλαθαο 

4). Αθνινπζνχλ ηα βηβιία ηεο Α΄ηάμεο θαη ηα ηεηξάδηα εξγαζηψλ ηεο Γ΄ηάμεο κε 61% θαη ηα 

ηεηξάδηα εξγαζηψλ ηεο Δ΄ηάμεο κε 58%.  

 

   Α΄ηάμε Γ΄ηάμε Δ΄ηάμε Α΄, Γ΄,Δ΄ 

Σχπνο 

Πιαηζίνπ 

Πιαίζην σο 

θακνπθιάδ 

Βηβιία 97 

(61%) 

50 

(37%) 

100 

(44%) 

247 

(47%) 

  Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

125 

(81%) 

64 

(61%) 

115 

(58%) 

304 

(67%) 

  Βηβιία θαη 

Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

222 

(71%) 

114 

(47%) 

215 

(51%) 

551 

(56%) 

 Πιαίζην κε 

νπζία 

Βηβιία 62 

(39%) 

86 

(63%) 

126 

(56%) 

274 

(53%) 

  Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

29 

(19%) 

41 

(39%) 

82 

(42%) 

152 

(33%) 

  Βηβιία θαη 

Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

91 

(29%) 

127 

(53%) 

208 

(49%) 

426 

(44%) 

ΠΙΝΑΚΑ 4.  πρλφηεηα πξνβιεκάησλ αλάινγα κε ηνλ ηχπν πιαηζίνπ θαη αλά ηάμε 
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ρήκα 2. πλνιηθή ζπρλφηεηα πξνβιεκάησλ αλάινγα κε ηνλ ηχπν πιαηζίνπ 

 

Πξνβιήκαηα κε νπζία ζε πςειά πνζνζηά βξέζεθαλ ζηα βηβιία ησλ Γ΄ θαη Δ΄ 

ηάμεσλ, 63% θαη 56% αληίζηνηρα. 

 

2. Αλάιπζε πξνβιεκάησλ κε βάζε ηνλ ηύπν πιεξνθνξίαο 

Σα πξνβιήκαηα κε πιαίζην θαη ησλ ηξηψλ ηάμεσλ ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ κειεηήζεθαλ θαη 

κε βάζε ηνλ ηχπν ηεο πιεξνθνξίαο πνπ παξέρεηαη. Οη θαηεγνξίεο ζηηο νπνίεο ρσξίζηεθαλ 

είλαη ηξεηο. ηελ πξψηε θαηεγνξία  νη πιεξνθνξίεο πνπ δίλνληαη ηαηξηάδνπλ αθξηβψο κε ηηο 

πιεξνθνξίεο πνπ απαηηνχληαη γηα ηε ιχζε ηνπ πξνβιήκαηνο (εηθ.4). ηε δεχηεξε θαηεγνξία 

δίλνληαη ιηγφηεξεο πιεξνθνξίεο απφ απηέο πνπ ρξεηάδνληαη γηα ηε ιχζε, έηζη νη καζεηέο 

πξέπεη λα εμάγνπλ πξφζζεηα δεδνκέλα. Καη ζηελ ηξίηε θαηεγνξία δίλνληαη πεξηζζφηεξεο  

πιεξνθνξίεο απφ απηέο πνπ ρξεηάδνληαη γηα ηε ιχζε, έηζη νη καζεηέο πξέπεη λα επηιέμνπλ ηηο 

απαξαίηεηεο (εηθ.5). 
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   Α΄ηάμε Γ΄ηάμε Δ΄ηάμε Α΄, Γ΄,Δ΄ 

Σχπνο 

Πιεξνθνξίαο 

Σαηξηάδνπλ 

αθξηβψο 

Βηβιία 153 

(96%) 

121 

(89%) 

224 

(99%) 

498 

(96%) 

  Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

153 

(99%) 

103 

(98%) 

195 

(99%) 

451 

(99%) 

  Βηβιία θαη 

Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

306 

(98%) 

224 

(93%) 

419 

(99%) 

949 

(97%) 

 Λείπνπλ  Βηβιία 0 (0%) 0 (0%) 0 (0%) 0 (0%) 

  Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

0 (0%) 0 (0%) 0 (0%) 0 (0%) 

  Βηβιία θαη 

Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

0 (0%) 0 (0%) 0 (0%) 0 (0%) 

 Πεξηζζεχνπλ Βηβιία  6 (4%) 15 

(11%) 

2 (1%) 23 (4%) 

  Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

1 (1%) 2 (2%) 2 (1%) 5 (1%) 

  Βηβιία θαη 

Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

7 (2%) 17 

(7%) 

4 (1%) 28 (3%) 

ΠΙΝΑΚΑ 5.  πρλφηεηα πξνβιεκάησλ αλάινγα κε ηνλ ηχπν πιεξνθνξίαο θαη αλά                       

ηάμε 
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ρήκα 3. πλνιηθή ζπρλφηεηα πξνβιεκάησλ αλάινγα κε ηνλ ηχπν πιεξνθνξίαο 

 

 

Δηθ.4  Πξφβιεκα φπνπ νη πιεξνθνξίεο ηαηξηάδνπλ αθξηβψο 

 

Όπσο θαίλεηαη θαη ζηνλ παξαπάλσ πίλαθα νη πιεξνθνξίεο πνπ παξέρνληαη ζηα 

πξνβιήκαηα πνπ κειεηήζεθαλ θαη γηα ηηο ηξεηο ηάμεηο ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ (Α΄, 

Γ΄, Δ΄)  ζηελ ζπληξηπηηθή ηνπο πιεηνςεθία ηαηξηάδνπλ αθξηβψο. Δλψ δελ ππάξρεη 

θαλέλα πξφβιεκα κε ειιηπείο πιεξνθνξίεο. Πεξηζζφηεξεο πιεξνθνξίεο απφ απηέο 

πνπ απαηηνχληαη γηα ηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ ζπλαληάκε κφλν ζην 3% ησλ 

πεξηπηψζεσλ (Πίλαθαο 5).  
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Δηθ.5   Πξφβιεκα φπνπ νη πιεξνθνξίεο πεξηζζεχνπλ 

 

3. Αλάιπζε πξνβιεκάησλ κε βάζε ηνλ ηύπν γλσζηηθήο απαίηεζεο 

Σέινο ηα πξνβιήκαηα κε πιαίζην θαη ησλ ηξηψλ ηάμεσλ ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ αλαιχζεθαλ 

ζχκθσλα κε ηνλ ηχπν γλσζηηθήο ηνπο απαίηεζεο. Οη θαηεγνξίεο είλαη νη εμήο:  

α). Αλαπαξαγσγή 
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Απηή ε θαηεγνξία αθνξά ηελ αλαπαξαγσγή παξαζηάζεσλ, νξηζκψλ ή γεγνλφησλ, ηελ 

εξκελεία απιψλ θαη γλσζηψλ παξαζηάζεσλ, ηελ απνκλεκφλεπζε ή εθηέιεζε ξεηψλ 

ππνινγηζκψλ ξνπηίλαο ή δηαδηθαζίεο. 

β). χλδεζε  

Όπνπ απαηηείηαη ελζσκάησζε θαη ζχλδεζε κεηαμχ πεξηερνκέλνπ θαη θαηαζηάζεσλ, κε 

ζπλεζηζκέλε επίιπζε πξνβιεκάησλ, εξκελεία πξνβιεκαηηθψλ θαηαζηάζεσλ θαη ρξήζε 

απιήο καζεκαηηθήο ινγηθήο. 

Καη  

  γ). πιινγηζκφο 

Η ηειεπηαία θαηεγνξία αθνξά ζηελ θαηαλφεζε  θαη επίγλσζε ησλ καζεκαηηθψλ, ζηε 

δεκηνπξγία πξσηφηππσλ καζεκαηηθψλ πξνζεγγίζεσλ, ζηε ρξήζε ζχλζεησλ επηρεηξεκάησλ 

θαη πεξίπινθνπ ζθεπηηθνχ θαη ζε γεληθεχζεηο.  

Η αλάιπζε ησλ πξνβιεκάησλ έδεημε πσο ηφζν ζηελ Α΄ φζν θαη ζηελ Γ΄ηάμε ηα κεγαιχηεξα 

πνζνζηά ησλ πξνβιεκάησλ κε πιαίζην πνπ κειεηήζεθαλ αθνξνχλ πεξηπηψζεηο 

αλαπαξαγσγήο ελψ θαλέλα πξφβιεκα δελ απαηηεί ζπιινγηζκφ. ηελ Δ΄ ηάμε ζπλνιηθά, ζε 

βηβιία θαη ηεηξάδηα εξγαζηψλ, «αλαπαξαγσγή» απαηηείηαη ζην 58% ησλ πεξηπηψζεσλ, 

«ζχλδεζε» ζην  40% θαη «ζπιινγηζκφ» ζην 2% (πίλαθαο 6). 

   Α΄ηάμε Γ΄ηάμε Δ΄ηάμε Α΄, Γ΄,Δ΄ 

Σχπνο 

Γλσζηηθήο 

Απαίηεζεο 

Αλαπαξαγσγή  Βηβιία 147 

(92%) 

127 

(93%) 

119 

(53%) 

393 

(76%) 

  Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

152 

(99%) 

100 

(95%) 

127 

(64%) 

379 

(83%) 

  Βηβιία θαη 

Σεηξάδηα 

299 

(96%) 

227 

(94%) 

246 

(58%) 

772 

(79%) 
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εξγαζηψλ 

 χλδεζε  Βηβιία 12 

(8%) 

9 (7%) 100 

(44%) 

121 

(23%) 

  Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

2 (1%) 5 (5%) 68 

(35%) 

75 (16%) 

  Βηβιία θαη 

Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

14 

(4%) 

14 

(6%) 

168 

(40%) 

196 

(20%) 

 πιινγηζκφο Βηβιία  0 (0%) 0 (0%) 7 (3%) 7 (1%) 

  Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

0 (0%) 0 (0%) 2 (1%) 2 (1%) 

  Βηβιία θαη 

Σεηξάδηα 

εξγαζηψλ 

0 (0%) 0 (0%) 9 (2%) 9 (1%) 

ΠΙΝΑΚΑ 6.  πρλφηεηα πξνβιεκάησλ αλάινγα κε ηνλ ηχπν γλσζηηθήο απαίηεζεο 

θαη αλά ηάμε 

 

 

ρήκα 4. πλνιηθή ζπρλφηεηα πξνβιεκάησλ αλάινγα κε ηνλ ηχπν γλσζηηθήο               
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ΚΔΦΑΛΑΙΟ 4 

 

 

πκπεξάζκαηα – πδήηεζε 

 

 

Η παξαπάλσ κειέηε ηεο νπνίαο ζθνπφο ήηαλ λα δηεξεπλεζεί ν ηξφπνο κε ηνλ νπνίν 

παξνπζηάδνληαη ηα πξνβιήκαηα κε πιαίζην ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ 

ηξηψλ ηάμεσλ (Α΄, Γ΄ θαη Δ΄) ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ αιιά θαη ε ζπρλφηεηα κε ηελ 

νπνία εκθαλίδνληαη απαληψληαο ζηα εμήο ηέζζεξα εξσηήκαηα:  

Πφζν ζπρλά παξνπζηάδνληαη πξνβιήκαηα κε πιαίζην ζηα ζρνιηθά βηβιία; Πνηνο είλαη 

ν ηχπνο ηνπ πιαηζίνπ απηψλ ησλ πξνβιεκάησλ; Πνηεο πιεξνθνξίεο παξέρνληαη ζηα 

πξνβιήκαηα κε πιαίζην ησλ καζεκαηηθψλ εγρεηξηδίσλ; Καη πνηεο είλαη νη γλσζηηθέο 

απαηηήζεηο απηψλ ησλ πξνβιεκάησλ; 

Έδεημε φηη ηα πξνβιήκαηα κε πιαίζην ππεξηεξνχλ ειάρηζηα ζε ζρέζε κε ηα 

πξνβιήκαηα ρσξίο πιαίζην ζην ζχλνιν ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ πνπ κειεηήζεθαλ. 

ε έξεπλα ησλ Σάηζεο θαη θνπκπνπξδή (2009), φπνπ κειέηεζαλ ηελ παξνπζία 

δξαζηεξηφηεηεο κε πιαίζην θαη δξαζηεξηφηεηεο ρσξίο πιαίζην ζε εγρεηξίδηα κφλνλ 

ηεο Α΄ηάμεο ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ παξαηεξήζεθε κηα ηζνξξνπία αλάκεζα ζε απηέο 

ηηο δπν θαηεγνξίεο.  

 Ωζηφζν απφ ηα πξνβιήκαηα πνπ ραξαθηεξίζηεθαλ σο πξνβιήκαηα κε πιαίζην ιίγν 

παξαθάησ απφ ηα κηζά (44%) είραλ πιαίζην νπζίαο. Με άιια ιφγηα απφ ην ζχλνιν 
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ησλ 977 ζπλνιηθά πξνβιεκάησλ κε πιαίζην ηα 426 ήηαλ πξνβιήκαηα κε πιαίζην 

νπζίαο ψζηε νη καζεηέο λα ζπλδένπλ ηα καζεκαηηθά κε πξνβιήκαηα πνπ ζρεηίδνληαη 

θαη κε άιινπο ηνκείο ηεο δσήο ηνπο. Σα ππφινηπα πξνβιήκαηα κε πιαίζην αθνξνχζαλ 

πξνβιήκαηα κε πιαίζην σο θακνπθιάδ (56%), δειαδή ην πιαίζην ιεηηνπξγνχζε σο 

δηαθνζκεηηθφ, δίρσο νπζηαζηηθή επηξξνή ζηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ. 

 Ο κεγαιχηεξνο αξηζκφο ησλ πξνβιεκάησλ κε πιαίζην πεξηείραλ ηηο αθξηβείο 

πιεξνθνξίεο πνπ απαηηνχληαλ γηα ηελ επίιπζή ηνπο. Έλαο ειάρηζηνο αξηζκφο 

πξνβιεκάησλ (3%) είραλ πιεξνθνξίεο πνπ πεξίζζεπαλ, κφιηο 28 απφ ην ζχλνιν ησλ 

977 κε πιαίζην, θαη θαλέλα πξφβιεκα δελ πεξηείρε ιηγφηεξεο πιεξνθνξίεο απφ φζεο 

απαηηνχληαλ γηα ηελ επίιπζή ηνπο. Σν γεγνλφο απηφ, ζχκθσλα κε ηνπο  Steen (2001), 

θαη Greer, Verschaffel, θαη Mukhopadhyay (2007), είλαη νπζηψδεο γηα λα αλαπηχμνπλ 

νη καζεηέο ηελ ηθαλφηεηα λα εθαξκφδνπλ ηα καζεκαηηθά θαη ζε πξνβιήκαηα ηεο 

θαζεκεξηλήο δσήο. Ο Chapman (2006) ηνλίδεη πσο φηαλ νη καζεηέο ελζαξξχλνληαη λα 

ρξεζηκνπνηνχλ εκπεηξίεο ηνπο απφ ηελ θαζεκεξηλφηεηα ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ 

ηνπο δίλεηαη ε δπλαηφηεηα λα θαηαλνήζνπλ θαιχηεξα ηα πξνο επίιπζε πξνβιήκαηα.  

Δπίζεο, κε βάζε ηα επξήκαηα ηεο παξαπάλσ κειέηεο έλα κηθξφ πνζνζηφ  (20%) ησλ 

πξνβιεκάησλ κε πιαίζην απαηηνχλ ζχλδεζε  θαη έλα ειάρηζην (1%)  ζπιινγηζκφ. 

πγθεθξηκέλα απφ ην ζχλνιν ησλ 977 πξνβιεκάησλ κε πιαίζην πνπ βξέζεθαλ ζην 

ζχλνιν ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ ππφ κειέηε κφλν 196 απφ απηά απαηηνχλ  

ελζσκάησζε θαη ζχλδεζε κεηαμχ πεξηερνκέλνπ θαη θαηαζηάζεσλ, κε ζπλεζηζκέλε επίιπζε 

πξνβιεκάησλ, εξκελεία πξνβιεκαηηθψλ θαηαζηάζεσλ ή ρξήζε απιήο καζεκαηηθήο ινγηθήο 

θαη κφιηο ζε 9 απφ απηά ρξεηάδεηαη θαηαλφεζε  θαη επίγλσζε ησλ καζεκαηηθψλ, δεκηνπξγία 

πξσηφηππσλ καζεκαηηθψλ πξνζεγγίζεσλ, ρξήζε ζχλζεησλ επηρεηξεκάησλ θαη πεξίπινθνπ 

ζθεπηηθνχ ή γεληθεχζεηο. Σα παξαπάλσ επξήκαηα  ζπλάδνπλ κε ηελ έξεπλα ησλ  Wijaya et 

al. (2015) πνπ δηεμήρζε ζηελ Ιλδνλεζία. ε απηήλ ηελ έξεπλα κπφξεζαλ λα 
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εμεγήζνπλ ηηο ρακειέο επηδφζεηο ησλ καζεηψλ ζε ηεζη φηαλ απηά πεξηείραλ 

πξνβιήκαηα κε ξεαιηζηηθφ πιαίζην πνπ απαηηνχζαλ βαζχηεξε θαηαλφεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ. Φαίλεηαη πσο ε ειιηπήο εμάζθεζή ηνπο ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα παίδεη 

απνθαζηζηηθφ ξφιν.  

ε ζρέζε κε ηελ θάζε ηάμε ε κεγαιχηεξε ζπρλφηεηα πξνβιεκάησλ κε πιαίζην σο 

θακνπθιάδ βξέζεθε ζηα εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Α΄ ηάμεο κε 222 

πεξηπηψζεηο (71%). Δλψ ζηα βηβιία ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Γ΄ηάμεο βξέζεθε ην 

κεγαιχηεξν πνζνζηφ πξνβιεκάησλ κε πιαίζην νπζίαο 127 πξνβιήκαηα (53%). 

.επίζεο ζηελ Γ΄ηάμε εληνπίζηεθαλ ηα πεξηζζφηεξα, ζε ζρέζε κε ηηο άιιεο δχν ηάμεηο, 

πξνβιήκαηα κε πιεξνθνξίεο πνπ πεξίζζεπαλ (7%). Σέινο θαίλεηαη πσο ζηα βηβιία 

ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Δ΄ηάμεο ηνπ δεκνηηθνχ παξαηεξείηαη ην κηθξφηεξν πνζνζηφ 

πξνβιεκάησλ κε πιαίζην πνπ απαηηεί αλαπαξαγσγή (58%),  ζε ζρέζε κε ηηο άιιεο 

δχν ηάμεηο. Δλψ ζηελ Δ΄ηάμε παξαηεξείηαη ην κεγαιχηεξν πνζνζηφ πξνβιεκάησλ 

πνπ απαηηνχλ ζχλδεζε (40%) αιιά θαη ζπιινγηζκφ 9%. Γεγνλφο πνπ εμεγείηαη  αλ 

αλαινγηζηεί θαλείο φηη ε Δ΄ηάμε απαηηεί πην πνιχπινθεο γλσζηηθέο δηαδηθαζίεο.  

Με βάζε ηα παξαπάλσ απνηειέζκαηα πξνηείλεηαη λα απμεζεί αξθεηά ν αξηζκφο ησλ 

δξαζηεξηνηήησλ πνπ πεξηέρνπλ πιαίζην νπζίαο ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα. πγρξφλσο, 

ζεσξνχκε, πσο πξέπεη λα βειηησζεί θαη ε πνηφηεηα ησλ δξαζηεξηνηήησλ απηψλ. Σα 

βηβιία ζα πξέπεη λα ζπκπεξηιάβνπλ πξνβιήκαηα πνπ απαηηνχλ καζεκαηηθνχο 

ζπιινγηζκνχο (Freudenthal, 1986; Van den Heuvel-Panhuizen, 2005) αλψηεξνπ 

επηπέδνπ θη φρη απιά αλαπαξαγσγή-εθαξκνγή φζσλ έρνπλ πξφηεξα εηπσζεί θαη 

κάιηζηα κε ηνλ ίδην ή ζρεδφλ ίδην ηξφπν. Δπίζεο ηα πξνβιήκαηα κε πιαίζην νπζίαο 

ζα πξέπεη λα έρνπλ άιινηε ιηγφηεξεο θη άιινηε πεξίζζηεο πιεξνθνξίεο απφ φζεο 
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απαηηνχληαη γηα ηελ επίιπζή ηνπο ψζηε νη καζεηέο/ηξηεο (Maass, 2010) λα 

εμαζθεζνχλ ζηε επηινγή ησλ αλαγθαίσλ θάζε θνξά πιεξνθνξηψλ. 

Έλαο απφ ηνπο πεξηνξηζκνχο ηελ έξεπλαο απηήο είλαη φηη αζρνιεζήθακε κφλν κε ηηο 

κηζέο απφ ηεο ηάμεηο ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ. Η κειέηε θαη ησλ ππφινηπσλ πηζαλφλ 

λα έδηλε κηα πην επξεία εηθφλα ηεο θαηάζηαζεο. Δπίζεο κειεηήζεθαλ νξηζκέλεο κφλν 

πηπρέο ηεο παξνπζίαζεο ησλ πξνβιεκάησλ. Η ζπζηεκαηηθφηεξε κειέηε ησλ 

ραξαθηεξηζηηθψλ ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ φισλ ησλ ηάμεσλ είλαη αλαγθαία γηα ηε 

βειηίσζε ηεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο ζηε ρψξα καο. 
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ΠΑΡΑΡΣΗΜΑ 

ην παξάξηεκα παξνπζηάδνληαη παξαδείγκαηα αλάιπζεο ησλ δξαζηεξηνηήησλ 

απφ ηηο ηξεηο ηάμεηο.   

Α΄ ηάμε 

Αλαιχζεθαλ ηα δχν ηεχρε ηνπ βηβιίνπ καζεκαηηθψλ θαη ηα ηέζζεξα ηεχρε ηνπ ηεηξαδίνπ 

εξγαζηψλ  ηεο Α΄ηάμεο  θαη παξαθάησ παξνπζηάδνληαη νξηζκέλα παξαδείγκαηα ησλ 

πξνβιεκάησλ πνπ κειεηήζακε. 

Παξάδεηγκα 1 

ηηο παξαθάησ δχν εηθφλεο (Δηθ. 1 θαη 2) κπνξνχκε λα δνχκε δπν πξνβιήκαηα κε 

πιαίζην θακνπθιάδ θαζψο πξφθεηηαη γηα εκπεηξίεο απφ ηελ θαζεκεξηλή δσή πνπ ζα 

κπνξνχζαλ λα παξαιεθζνχλ, αθνχ δελ πξνζζέηνπλ πιεξνθνξία,  ελψ ηαπηφρξνλα νη 

καζεκαηηθέο δηαδηθαζίεο πνπ απαηηνχληαη γηα ηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ είλαη 

ήδε πξνθαλείο. Δπίζεο δίλνληαη αθξηβψο νη πιεξνθνξίεο πνπ ρξεηάδνληαη γηα ηε ιχζε 

.Καη ηέινο ν ηχπνο ηεο γλσζηηθήο απαίηεζεο είλαη ε «Αλαπαξαγσγή» θαζψο  δεηείηαη 

αλαπαξαγσγή παξαζηάζεσλ θαη εθηέιεζε ξεηψλ δηαδηθαζηψλ. 
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Δηθ. 1 

 

Δηθ.2 

 

Παξάδεηγκα 2 
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Δηθ. 3 

ηελ εηθφλα 3 έρνπκε έλα πξφβιεκα κε νπζηαζηηθφ πιαίζην. Σν πιαίζην πεξηέρεη αλαγθαία 

ζπιινγηζηηθή γηα ηελ θαηαλφεζε θαη επίιπζε ηνπ πξνβιήκαηνο ελψ ηελ ίδηα ζηηγκή ε 

καζεκαηηθή  δηαδηθαζία δελ δίλεηαη ξεηά. Οη πιεξνθνξίεο πνπ δίλνληαη ηαηξηάδνπλ αθξηβψο 

κε φζα απαηηνχληαη γηα ηε ιχζε ηνπ. Σέινο «Αλαπαξαγσγή» είλαη ν ηχπνο ηεο γλσζηηθήο 

απαίηεζεο θαζψο πξφθεηηαη γηα εξκελεία απιψλ  παξαζηάζεσλ. 

 

Παξάδεηγκα 3 

 

ηελ εηθφλα 4 πνπ αθνινπζεί έρνπκε λα θάλνπκε κε πξφβιεκα φπνπ ην πιαίζηφ ηνπ είλαη 

πιαίζην κε νπζία θη απηφ γηαηί ην πιαίζην πεξηέρεη αλαγθαία ζπιινγηζηηθή γηα ηελ 

θαηαλφεζε θαη απάληεζε ησλ εξσηεκάησλ. Οη πιεξνθνξίεο πεξηζζεχνπλ, αθνχ δίλνληαη 

πεξηζζφηεξεο  πιεξνθνξίεο απφ απηέο πνπ ρξεηάδνληαη γηα ηε ιχζε, έηζη νη καζεηέο πξέπεη 

λα επηιέμνπλ ηηο απαξαίηεηεο ψζηε λα απαληήζνπλ ζηα εξσηήκαηα πνπ αθνινπζνχλ. Σέινο 

«Αλαπαξαγσγή» είλαη ν ηχπνο ηεο γλσζηηθήο απαίηεζεο θαζψο πξφθεηηαη γηα εξκελεία 

απιψλ  παξαζηάζεσλ.  
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Δηθ. 4 

 

Παξάδεηγκα 4 

Σα δπν ηειεπηαία παξαδείγκαηα είλαη πξνβιήκαηα δίρσο πιαίζην (Δηθ. 5 θαη 6) 

  

Δηθ.5 
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Δηθ. 6 
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Γ΄ ηάμε 

Αλαιχζεθε ην  βηβιίν καζεκαηηθψλ θαζψο θαη ηα ηέζζεξα ηεχρε ηνπ ηεηξαδίνπ εξγαζηψλ 

ηεο Γ΄ ηάμεο θαη παξαθάησ παξνπζηάδνληαη νξηζκέλα παξαδείγκαηα ησλ πξνβιεκάησλ  πνπ 

κειεηήζακε. 

Παξάδεηγκα 1 

ηηο παξαθάησ δχν εηθφλεο (Δηθ. 1 θαη 2) κπνξνχκε λα δνχκε δπν πξνβιήκαηα κε πιαίζην 

θακνπθιάδ θαζψο πξφθεηηαη γηα εκπεηξίεο απφ ηελ θαζεκεξηλή δσή πνπ ζα κπνξνχζαλ λα 

παξαιεθζνχλ αθνχ δελ πξνζζέηνπλ πιεξνθνξία ελψ ηαπηφρξνλα νη καζεκαηηθέο δηαδηθαζίεο 

πνπ απαηηνχληαη γηα ηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ είλαη ήδε πξνθαλείο. Δπίζεο δίλνληαη 

αθξηβψο νη πιεξνθνξίεο πνπ ρξεηάδνληαη γηα ηε ιχζε. Καη ηέινο ν ηχπνο ηεο γλσζηηθήο 

απαίηεζεο είλαη ε «Αλαπαξαγσγή» θαζψο  δεηείηαη αλαπαξαγσγή παξαζηάζεσλ θαη 

εθηέιεζε ξεηψλ δηαδηθαζηψλ. 
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Δηθ.1 

 

Δηθ.2 
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Παξάδεηγκα 2 

 

 

Δηθ.3 
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Δηθ.4 

ηηο εηθφλεο  3 θαη 4 έρνπκε πξνβιήκαηα κε νπζηαζηηθφ πιαίζην. Σν πιαίζην πεξηέρεη 

αλαγθαία ζπιινγηζηηθή γηα ηελ θαηαλφεζε θαη επίιπζε ηνπ πξνβιήκαηνο ελψ ηελ ίδηα 

ζηηγκή ε καζεκαηηθή  δηαδηθαζία δελ δίλεηαη ξεηά. 

 Οη πιεξνθνξίεο πνπ δίλνληαη είλαη πεξηζζφηεξεο  απφ απηέο πνπ  απαηηνχληαη γηα ηε ιχζε 

ηνπ, έηζη νη καζεηέο πξέπεη λα επηιέμνπλ ηηο απαξαίηεηεο. 

Σέινο «Αλαπαξαγσγή» είλαη ν ηχπνο ηεο γλσζηηθήο απαίηεζεο θαζψο πξφθεηηαη γηα εξκελεία 

απιψλ  παξαζηάζεσλ. 

 

Παξάδεηγκα 3 
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Δηθ. 5 

ηελ εηθφλα 5 έρνπκε έλα πξφβιεκα κε νπζία θαζψο ην  πιαίζην ηνπ πξνβιήκαηνο πεξηέρεη 

αλαγθαία ζπιινγηζηηθή γηα ηελ θαηαλφεζε θαη επίιπζε ηνπ.  

Οη πιεξνθνξίεο πνπ δίλνληαη είλαη αθξηβψο απηέο πνπ απαηηνχληαη γηα ηελ επίιπζε ηνπ 

πξνβιήκαηνο. 

Σέινο φζνλ αθνξά ηνλ ηχπν γλσζηηθήο απαίηεζεο πξφθεηηαη γηα «χλδεζε» αθνχ γηα ηελ 

επίιπζε ηνπ πξνβιήκαηνο απαηηείηαη εξκελεία ηεο πξνβιεκαηηθήο θαηάζηαζεο κε ρξήζε 

απιήο καζεκαηηθήο ινγηθήο. 

Παξάδεηγκα 4 

 Σα δπν ηειεπηαία παξαδείγκαηα είλαη πξνβιήκαηα δίρσο πιαίζην (Δηθ. 6 θαη 7) 
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Δηθ.6 

 

Δηθ.7 
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Δ΄ηάμε 

Αλαιχζεθαλ ηα δχν ηεχρε καζεκαηηθψλ θαζψο θαη ηα δχν ηεχρε ηνπ ηεηξαδίνπ εξγαζηψλ 

ηεο Δ΄ηάμεο θαη παξαθάησ παξνπζηάδνληαη νξηζκέλα παξαδείγκαηα ησλ πξνβιεκάησλ  πνπ 

κειεηήζακε. 

 

Παξάδεηγκα 1 

ηηο παξαθάησ δχν εηθφλεο (Δηθ. 1 θαη 2) κπνξνχκε λα δνχκε δπν πξνβιήκαηα κε πιαίζην 

θακνπθιάδ θαζψο πξφθεηηαη γηα εκπεηξίεο απφ ηελ θαζεκεξηλή δσή πνπ ζα κπνξνχζαλ λα 

παξαιεθζνχλ αθνχ δελ πξνζζέηνπλ πιεξνθνξία ελψ ηαπηφρξνλα νη καζεκαηηθέο δηαδηθαζίεο 

πνπ απαηηνχληαη γηα ηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ είλαη ήδε πξνθαλείο.. 

Δπίζεο δίλνληαη αθξηβψο νη πιεξνθνξίεο πνπ ρξεηάδνληαη γηα ηε ιχζε. 

Καη ηέινο ν ηχπνο ηεο γλσζηηθήο απαίηεζεο είλαη ε «Αλαπαξαγσγή» θαζψο  δεηείηαη 

αλαπαξαγσγή παξαζηάζεσλ θαη εθηέιεζε ξεηψλ δηαδηθαζηψλ. 

 

Δηθ.1 

 

Δηθ.2 
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Παξάδεηγκα 2 

ηηο εηθφλεο  πνπ αθνινπζνχλ έρνπκε πξνβιήκαηα κε νπζηαζηηθφ πιαίζην. Σν πιαίζην 

πεξηέρεη αλαγθαία ζπιινγηζηηθή γηα ηελ θαηαλφεζε θαη επίιπζε ηνπ πξνβιήκαηνο ελψ ηελ 

ίδηα ζηηγκή ε καζεκαηηθή  δηαδηθαζία δελ δίλεηαη ξεηά. 

ηηο εηθφλεο 7 θαη 8 νη πιεξνθνξίεο πνπ δίλνληαη είλαη πεξηζζφηεξεο  απφ απηέο πνπ  

απαηηνχληαη γηα ηε ιχζε ηνπ, έηζη νη καζεηέο πξέπεη λα επηιέμνπλ ηηο απαξαίηεηεο. Δλψ ζηηο 

εηθφλεο 3,4,5 θαη 6  δίλνληαη αθξηβψο νη πιεξνθνξίεο πνπ ρξεηάδνληαη γηα ηε ιχζε ησλ 

πξνβιεκάησλ.   

«χλδεζε» είλαη ν ηχπνο ηεο γλσζηηθήο απαίηεζεο ζηα πξνβιήκαηα πνπ παξαηίζεληαη 

παξαθάησ θαζψο πξφθεηηαη γηα εξκελεία πξνβιεκαηηθψλ θαηαζηάζεσλ κε ηε ρξήζε απιήο 

καζεκαηηθήο ινγηθήο .  

 

Δηθ.3 

 
 

Εικ.4 
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Δηθ.5 

 

 

 

Δηθ.6 
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Δηθ.7 

 

 

 
Εικ.8 
 

 

Παξάδεηγκα 3 

 

 

Σν παξάδεηγκα ηεο εηθφλαο 9 είλαη πξφβιεκα δίρσο πιαίζην. 

 

Δηθ.9 


